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 基本學習內容：AC-7-5-1 

 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

學習內容： 

A-7-5 二元一次聯立方程式的解法與應用：代入消去法；加減消去法；應用問題。 

 

基本學習內容： 

AC-7-5-1 代入消去法或加減消去法解二元一次聯立方程式。 

 

基本學習表現： 

ACP-7-5-1-1 能用代入消去法和加減消去法解二元一次聯立方程式。 

ACP-7-5-1-2 能解決生活情境中列出的二元一次聯立方程式。 

 

概要說明： 

◼ 本基本學習內容AC-7-5-1為AC-7-4-2之後續學習概念，故學生應該已能利用等量公理或移

項法則解一元一次方程式。 本基本學習內容幫助學生利用代入消去法或加減消去法解二元

一次聯立方程式。 

 

◼ 代入消去法在解二元一次聯立方程式上，應用性較低，主要是因為計算複雜度往往較高。

以下列二元一次聯立方程式為例： 

2 3 5

3 5 8

x y

x y

+ =


− =
 

如果利用代入消去法來解題，則計算過程中會牽涉到分數的運算，導致很複雜。 

然而，代入的方法在後續數學學習中反覆出現，故可儘量安排簡易的數值， 

讓學生經歷代入的方法，例如： 

2 5

2 3 10 2 3 1 3 1

y x y x y x

x y x y x y

= = = +  
  

+ = + = − =  
、 和  

當以 y mx n= +  代入另一式時，m、n  以整數為原則。 
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 基本學習內容：AC-7-5-1 

 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

◼ 本基本學習內容教學重點是讓學生學會解二元一次聯立方程式的方法，故盡量減 少不必要

的式子運算，需要去括號、同類項合併的式子都應避免。 

 

◼ 遇到形如
3 (1)

1 2 (2)

y x

y x

− =

− = −

的二元一次聯立方程式時，若可由某式直接得到 y為 x或者 x為

y的關係式(例如：由(1)式得 3y x= + )，則可讓學生以代入消去法解題，或者整理成下列型

式
3 (3)

2 1 (4)

x y

x y

− + =


− = −
再利用加減消去法來解題。 

 

◼ 遇到形如
2 3 5 (1)

3 5 6 (2)

x y

x y

+ =


+ =
方程式未排成 y ax b= + 或 x ay b= + 的形式時，學生運用代入消

去法整理式子時可能因為移項或等量公理的處理步驟增加造成計算錯誤。 

例如：
2 3 5 (1)

3 5 6 (2)

x y

x y

+ =


+ =
。 

由(1)式得
5 3

(3)
2

y
x

−
= ，再將(3)式代入(2)解 y，將會面臨分數的四則運算，此類問題請

學生直接以加減 消去法解二元一次聯立方程式。 
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 基本學習內容：AC-7-5-1 
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 基本學習內容：AC-7-5-1 

 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

教材內容說明： 

1. 本教材第 1頁的教學重點是複習列二元一次聯立方程式，幫助學生列二元一次聯立方程式。 

2. 第(1)題給定給定一生活情境，關東煮一支 15元，果汁一瓶 20元，共花了 120 元，小禾一

共買了 7樣，問買了幾支關東煮和幾瓶果汁，要求學生依題意列出二元依次聯立方程式。 

共買 7樣可以列出 7x y+ = ， 

共花 120可以列出15 20 120x y+ = ， 

將上面兩式併列得到
7

15 20 120

x y

x y

+ =


+ =
。 

3. 第(2)題給定一生活情境，小禾存款是小秝的兩倍，兩人共存 240元，請問兩人分別存多少

錢，依題意列出二元一次聯立方程式。 

假設小禾存款 x元，小秝存款 y元， 

依存款關係可列式 2x y= ， 

依總金額可列式 240x y+ = ， 

將上面兩式併列得到
2

240

x y

x y

=


+ =
。 
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 基本學習內容：AC-7-5-1 
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 基本學習內容：AC-7-5-1 

 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

教材內容說明： 

1. 本教材 2~4頁的教學重點是透過生活情境幫助學生理解二元一次聯立方程式解的意義。 

2. 第(1)題給定一生活情境，小禾買了 1 支原子筆和 1 個立可帶共付 50 元，小秝買了 2 支原

子筆和 1個立可帶共付 70 元，請問 1支原子筆和 1 個立可帶分別多少錢? 

依題意列出二元一次聯立方程式
50

2 70

x y

x y

+ =


+ =
。 

本教材提供三種解法: 

解法一: 

分別在表格中列出 50x y+ = 及2 70x y+ = 的許多組解， 

其中 20x = 、 30y = 是 50x y+ = 的解，也是2 70x y+ = 的解。 

我們稱 20x = 、 30y = 是
50

2 70

x y

x y

+ =


+ =
的解。 
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 基本學習內容：AC-7-5-1 
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 基本學習內容：AC-7-5-1 

 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

教材內容說明： 

1. 本教材 2~4頁的教學重點是透過生活情境幫助學生理解二元一次聯立方程式解的意義。 

2. 第(1)題給定一生活情境，小禾買了 1 支原子筆和 1 個立可帶共付 50 元，小秝買了 2 支原

子筆和 1個立可帶共付 70 元，請問 1支原子筆和 1 個立可帶分別多少錢? 

依題意列出二元一次聯立方程式
50

2 70

x y

x y

+ =


+ =
 

本教材提供三種解法: 

解法二: 

透過兩種不同的線段表徵 x元及 y元。 

透過圖示，可以發現多出的線段是 x，數值相差是70 50 20− = ，代表 20x = 。 

再透過 50x y+ = 的線段，得到 30y = 。 
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 基本學習內容：AC-7-5-1 

 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：AC-7-5-1 

 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

教材內容說明： 

1. 本教材 2~4頁的教學重點是透過生活情境幫助學生理解二元一次聯立方程式解的意義。 

2. 第(1)題給定一生活情境，小禾買了 1 支原子筆和 1 個立可帶共付 50 元，小秝買了 2 支原

子筆和 1個立可帶共付 70 元，請問 1支原子筆和 1 個立可帶分別多少錢? 

依題意列出二元一次聯立方程式
50

2 70

x y

x y

+ =


+ =
。 

本教材提供三種解法: 

解法三:  

(1)利用等量公理清除 y  

觀察二元一次聯立方程式將2 70x y+ = 減掉 50x y+ = ，列出 (2 ) ( ) 70 50x y x y+ − + = − ，

得到 20x = ，再將 20x = 代回 50x y+ = ，得到 30y = 。 

(2)利用等量公理清除 x  

觀察二元一次聯立方程式將2 70x y+ = 減掉2( ) 2 50x y+ =  ， 

列出 (2 ) 2( ) 70 2 50x y x y+ − + = −  ，得到 30y = ，再將 30y = 代回 50x y+ = ，得到 20x = 。 

⚫ 若學生無法利用等量公理解出答案，教師應幫助學生回到二元一次式的單元，熟練二元

一次式的運算。 
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 基本學習內容：AC-7-5-1 
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 基本學習內容：AC-7-5-1 

 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明： 

1. 本教材第 5~8頁的教學重點是幫助學生利用加減消去法解出二元一次聯立方程式。 

2. 第(1)題給定
1

2 8

x y

x y

− =


+ =
，要求學生解出答案。 

我們可以透過減少未知數，來解出二元一次方程式的答案。 

3. 透過觀察
1

2 8

x y

x y

− =


+ =
，發現 y的係數為-1與 1，可以透過兩式相加將未知數 y消去， 

得到 3x = ，再代入 1x y− = ，得到 2y = 。 

4. 第(2)題給定
15 20 120

7

x y

x y

+ =


+ =
，要求學生解出答案。 

本教材提供三個解法來減少未知數， 

解法一:利用等量公理減少未知數 

我們可以透過減少未知數，來解出二元一次方程式的答案。 

透過觀察
15 20 120

7

x y

x y

+ =


+ =
，利用等量公理列出 (15 20 ) 15( ) 120 15 7x y x y+ − + = −   

得到 3y = ，再代入 7x y+ = ，得到 4x = 。 
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 基本學習內容：AC-7-5-1 
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 基本學習內容：AC-7-5-1 

 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明： 

1. 本教材第 5~8頁的教學重點是幫助學生利用加減消去法解出二元一次聯立方程式。 

2. 第(2)題給定
15 20 120

7

x y

x y

+ =


+ =
，要求學生解出答案。 

本教材提供三個解法來減少未知數， 

解法二:先消去未知數 y  

透過觀察
15 20 120

7

x y

x y

+ =


+ =
，我們可以將 7x y+ = 乘以 20，得到20 20 140x y+ = ， 

再將此式減去15 20 120x y+ = ，得到 4x = ，再代入 7x y+ = ，得到 3y = 。 

⚫ 若學生無法判斷如何進行式子的運算，教師可將兩式寫一起
15 20 120

20 20 140

x y

x y

+ =


+ =
， 

幫助學生觀察係數，進而透過兩式相減，消去未知數 y。 

解法三:先消去未知數 x  

透過觀察
15 20 120

7

x y

x y

+ =


+ =
，我們可以將 7x y+ = 乘以 15，得到15 15 105x y+ = ， 

再利用15 20 120x y+ = 減去15 15 105x y+ = ，得到 3y = ，再代入 7x y+ = ，得到 4x = 。 

⚫ 若學生無法判斷如何進行式子的運算，教師可將兩式寫一起
15 20 120

15 15 105

x y

x y

+ =


+ =
， 

幫助學生觀察係數，進而透過兩式相減，消去未知數 x。 
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 基本學習內容：AC-7-5-1 
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 基本學習內容：AC-7-5-1 
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教材內容說明： 

1. 本教材第 5~8頁的教學重點是幫助學生利用加減消去法解出二元一次聯立方程式。 

2. 第(3)題給定
15 20 120

3 7 45

x y

x y

+ =


+ =
，要求學生解出答案。 

本教材提供兩個解法來減少未知數， 

解法一:利用等量公理減少未知數 

透過觀察
15 20 120

3 7 45

x y

x y

+ =


+ =
，利用等量公理列出 (15 20 ) 5(3 7 ) 120 5 45x y x y+ − + = −   

得到 7y = ，再代入3 7 45x y+ = ，得到
4

3
x = − 。 

解法二:先消去未知數 x  

透過觀察
15 20 120

3 7 45

x y

x y

+ =


+ =
，我們可以將3 7 45x y+ = 乘以 5， 

得到15 35 225x y+ = ，再將此式減去15 20 120x y+ = ，得到 7y = ，再代入3 7 45x y+ = ， 

得到
4

3
x = − 。 

⚫ 若學生無法判斷如何進行式子的運算，教師可將兩式寫一起
15 20 120

15 35 225

x y

x y

+ =


+ =
， 

幫助學生觀察係數，進而透過兩式相減，消去未知數 x。 
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 基本學習內容：AC-7-5-1 
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 基本學習內容：AC-7-5-1 

 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

教材內容說明： 

1. 本教材第 5~8頁的教學重點是幫助學生利用加減消去法解出二元一次聯立方程式。 

2. 第(4)題給定
2 3 2

3 2 16

x y

x y

− =


+ =
，要求學生解出答案。 

本教材提供兩個解法來減少未知數， 

解法一:先消去未知數 y  

透過觀察
2 3 2

3 2 16

x y

x y

− =


+ =
，將2 3 2x y− = 乘以 2與3 2 16x y+ = 乘以 3， 

再將4 6 4x y− = 與9 6 48x y+ = 相加，得到 4x = ，再代入3 2 16x y+ = ，得到 2y = 。 

⚫ 若學生無法判斷如何進行式子的運算，教師可將兩式寫一起
4 6 4

9 6 48

x y

x y

− =


+ =
， 

幫助學生觀察係數，進而透過兩式相加，消去未知數 y。 

解法二:先消去未知數 x  

透過觀察
2 3 2

3 2 16

x y

x y

− =


+ =
，將2 3 2x y− = 乘以 3與3 2 16x y+ = 乘以 2， 

再將6 4 32x y+ = 與6 9 6x y− = 相減，得到 2y = ，再代入3 2 16x y+ = ，得到 4x = 。 

⚫ 若學生無法判斷如何進行式子的運算，教師可將兩式寫一起
6 4 32

6 9 6

x y

x y

+ =


− =
， 

幫助學生觀察係數，進而透過兩式相減，消去未知數 x。 
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教材內容說明： 

1. 本教材第 9頁的教學重點是幫助學生利用代入消去法解出二元一次聯立方程式。 

2. 第(5)題給定
0 5

20

x y

x y

+ =


+ =
，要求學生解出答案。 

透過觀察
0 5

20

x y

x y

+ =


+ =
，發現 0 5x y+ = 可以化簡為 5x = ，再將 5x = 代入 20x y+ = ， 

得到 15y = 。 

⚫ 本題教師也可利用加減消去法解題，幫助學生看到使用代入消去法解題較快。 

3. 第(6)題給定
20

x y

x y

=


+ =
，要求學生解出答案。 

透過觀察
20

x y

x y

=


+ =
，將 x y= 代入 20x y+ = ，得到 10y = ，又 x y= ，得到 15x = 。 

⚫ 學生也可以將 20x y+ = 中的 y替代為 x，得到 20x x+ = ，得到 10x = ，又 x y= ， 

得到 15y = 。 
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 基本學習內容：AC-7-5-1 
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教材內容說明： 

1. 本教材第 10 頁的教學重點是幫助學生利用代入消去法及加減消去法解出二元一次聯立方

程式。 

2. 隨堂練習給定一聯立方程式，要求學生解出二元一次聯立方程式。 

3. 第(7)題給定
3 5

2 20

y x

x y

= +


+ =
，要求學生解出答案。 

本教材提供兩個解法， 

解法一:透過代入消去法消去未知數 y。 

透過觀察
3 5

2 20

y x

x y

= +


+ =
，發現 3 5y x= + ，再將 3 5y x= + 代入 2 20x y+ = ，得到

10

7
x = 。又因

為 3 5y x= + ，得到
65

7
y = 。 
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 基本學習內容：AC-7-5-1 
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 基本學習內容：AC-7-5-1 

 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明： 

1. 本教材第 11 頁的教學重點是幫助學生利用代入消去法及加減消去法解出二元一次聯立方

程式。 

2. 第(7)題給定
3 5

2 20

y x

x y

= +


+ =
，要求學生解出答案。 

本教材提供兩個解法， 

解法二:透過加減消去法消去未知數 x。 

透過觀察
3 5

2 20

y x

x y

= +


+ =
，將 3 5y x= + ，改記成 3 5x y− + = 。 

將聯立方程式整理成
2 20

3 5

x y

x y

+ =

− + =

，觀察此聯立方程式， 

將 2 20x y+ = 乘以 3，得到3 6 60x y+ = ，再將兩式相加消去 x得到
65

7
y = ， 

又因為 3 5y x= + ，得到
10

7
x = 。 

3. 隨堂練習給定一聯立方程式，要求學生解出二元一次聯立方程式。 
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 基本學習內容：AC-7-5-1 

 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：AC-7-5-1 

 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

教材內容說明： 

1. 本教材第 12~13頁的教學重點是幫助學生利用二元一次聯立方程式解決生活情境問題。 

2. 第(1)題給定一生活情境，關東煮一支 15元，果汁一瓶 20元，共花了 120元，小禾一共買

了 7樣，問買了幾支關東煮和幾瓶果汁，要求學生依題意列出二元依次聯立方程式。 

依題意可列式得到
15 20 120

7

x y

x y

+ =


+ =
， 

將 7x y+ = 乘以 15，得到15 15 105x y+ = ，再透過加減消去法將兩式相減，得到 3y = ，再

代入 7x y+ = ，得到 4x = 。 

因此小禾買了 4支關東煮，3瓶果汁。 

⚫ 本題也可以使用代入消去法解題，教師可讓學生自由選擇解題方式。 

3. 第(2)題給定一生活情境，給定一生活情境，小禾買了 1支原子筆和 1個立可帶共付 50元，

小秝買了 2支原子筆和 1 個立可帶共付 70元，請問 1支原子筆和 1個立可帶分別多少錢? 

依題意列出二元一次聯立方程式
50

2 70

x y

x y

+ =


+ =
， 

透過加減消去法將2 70x y+ = 與 50x y+ = 相減，得到 20x = ，再代入 50x y+ = ，得到 30y = 。 

因此一支原子筆 20元，一個立可帶 30元。 

⚫ 本題也可以使用代入消去法解題，教師可讓學生自由選擇解題方式。 
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 基本學習內容：AC-7-5-1 

 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：AC-7-5-1 

 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

教材內容說明： 

1. 本教材第 12~13頁的教學重點是幫助學生利用二元一次聯立方程式解決生活情境問題。 

2. 第(3)題給定一生活情境，小禾存款是小秝的兩倍，兩人共存 240元，請問兩人分別存多少

錢，依題意列出二元一次聯立方程式。 

假設小禾存款 x元，小秝存款 y元， 

依題意可列式得到
2

240

x y

x y

=


+ =
 

利用代入消去法將 2x y= 代入 240x y+ = ，得到 80y = ，又 2x y= ，得到 160x = 。 

因此小禾存 160元，小秝存 80元。 

⚫ 本題也可以使用加減消去法解題，教師可讓學生自由選擇解題方式，但仍建議透過此題

讓學生比較代入消去法與加減消去法的異同，鼓勵學生本題使用代入消去法來解題。 

3. 隨堂練習給定一生活情境，要求學生利用二元一次聯立方程式解決此問題。 

4. 小試身手針對本基本學習內容做綜合練習。 

第(1)題給定二元一次聯立方程式，作解二元一次聯立方程式的練習。 

第(2)題給定二元一次聯立方程式，作解二元一次聯立方程式的練習。 
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 基本學習內容：AC-7-5-1 

 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

國民中學 

學生學習扶助教材 7 年級數學 

教育部國民及學前教育署 編 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 


