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 基本學習內容：NC-8-2-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

◎利用完全平方數計算二次方根近似值 

 
解： 

 

 
因為6 5 ， 

表示甲的面積＞乙的面積，可以知道甲的邊長＞乙的邊長， 

又正方形邊長= 正方形面積， 

而甲的邊長＝ 6，乙的邊長＝ 5， 

所以 6 5 。 

答：邊長大小關係為 6 5  

 

  

(1) 有甲、乙兩個正方形，它們的面積分別為 6、5， 

 說說看，它們的邊長 、 的大小關係為何？ 

 

從上面討論發現：  

 如果正方形面積為 a，那麼正方形的邊長為 。 

 正方形面積越大，邊長越長。 
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 基本學習內容：NC-8-2-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

解： 
 

 
假設 A正方形的面積是 9，B正方形的面積是 10， 

C正方形的面積是 11， 

因為9 10 11  ，得到 A的面積＜B的面積＜C的面積， 

可以知道 A的邊長＜B的邊長＜C的邊長， 

所以 9 10 11  。 

答： 9 10 11   

 

 
 

 

解： 
 

 
因為 9 10 11 12 13 14 15 16         ， 

所以 9 10 11 12 13 14 15< 16         

又 9 3= ， 16 4=  

所以 3 10 11 12 13 14 15< 4      。 

答： 13介於 3和 4兩個連續整數之間 

(2) 請比較 、 與 的大小關係。 

當 時，得 。 
重點整理  

(3) 請問 介於哪兩個連續整數之間？ 
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 基本學習內容：NC-8-2-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

 

 

解： 
 

 
因為 25 30 36  ，所以 25 30 36  ， 

又 25 5= ， 36 6= ，得到 5 30< 6 。 

答： 30介於 5和 6兩個連續整數之間 

 

 
 

 
 

 

 

找 介於哪兩個整數之間的方法，如下所示： 

 寫出比 13小的整數，直到找到最接近 13的平方數 9就停下。 

 寫出比 13大的整數，直到找到最接近 13的平方數 16就停下。 

  說明 與 、 的大小關係，再計算根式的值。 

 說明 與 3，4的大小關係。 

 

(4) 請問 介於哪兩個連續整數之間？ 

(1) 請問 介於哪兩個連續整數之間？ 

(2) 請問 介於哪兩個連續整數之間？ 
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 基本學習內容：NC-8-2-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

◎利用查表計算二次方根近似值 

 

解： 
 

 
從表一第一列知道 137介於 121，144兩個平方數之間， 

這兩數之間連續整數的大小關係為 

121 122 137 143 144      ， 

保留平方數與 137，寫成 121 137 144  ，將各數開根號， 

得到 121 137< 144 ，又從第二列知道 121 11= ， 144 12= ， 

所以 11 137<12 。 

答： 137介於 11，12兩個連續整數之間 

  

(5) 利用下表一，說明 介於哪兩個連續整數之間？ 

表一：     

M 121 144 169 196 225 

 11 12 13 14 15 

 

 

我們利用表一來查找 ，依序四個步驟如下： 

與 M同一列找到比 137小的平方數 121，比 137大的平方數 144； 

與 同一列為平方數 M開根號化簡的結果，找到 121 對應 11、

 144對應 12，分別表示 ， ； 

可以列出 ； 

所以 ， 介於 11，12兩個連續整數之間。 
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 基本學習內容：NC-8-2-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

解： 
 

法一、 將表二的 2N 改寫成 M，也就是設 2M N= ，所以 2M N N= = ， 

接著在表二最右邊新增一行，分別為 M、M兩欄位，如下表三所示， 

表三：      

N 11 12 13 14 15 M  

N2 121 144 169 196 225 M 

從表三 M欄位向左查找，知道 169 171 196  ，將各數開根號， 

169 171 196  ， 

又從 M 欄位向左查找，知道 169 13= ， 196 14= ， 

所以 13 171 14  。 

 法二、 

 

從表二第二列知道169 171 196  ， 

又從第一列得到 2 213 171 14  ，又 2171 ( 171)= ，可記成 

2 2 213 ( 171) 14  ，所以 13 171 14  。 

答： 171介於 13，14兩個連續整數之間 

 

   

(6) 利用下表二，說明 在哪兩個連續整數之間？ 

表二：     

N 11 12 13 14 15 

N2 121 144 169 196 225 
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 基本學習內容：NC-8-2-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

表二的第一列為正整數 N：11、12、13、14、15； 

第二列為正整數取平方的結果 ：121、144、169、196、225。 

因為表二正整數 N取平方的結果為 的關係對應到 

表一平方根 取平方得到 M的關係， 所以 ， ， 

在表二最右邊新增一行，分別為 與 M欄位，得到表三。 

(1) 利用下表一，說明 在哪兩個連續整數之間？ 

表一：     

M 121 144 169 196 225 

 11 12 13 14 15 

 

(2) 利用下表四，說明 在哪兩個連續整數之間？ 

表四：      

N 16 17 18 19 20  

N2 256 289 324 361 400 M 
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 基本學習內容：NC-8-2-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

◎利用十分逼近法計算二次方根近似值 

 

解： 
 

 
因為 2( 3) 3= ， 

從題意知道 2(1.73) 2.9929= ， 2(1.74) 3.0276= ，  

得到 2.9929 3 3.0276  ， 

 2 2 2(1.73) ( 3) (1.74)  ， 

所以 1.73 3 1.74  ， 

表示 3 1.73=  

因此，以四捨五入取 3的近似值到小數點後第一位為1.7。 

答：1.7  

 

(7) 已知 ， 

  ， 

  ， 

  ， 

請問 的近似值為多少？(以四捨五入取到小數點後第一位) 
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 基本學習內容：NC-8-2-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

解： 
 

 
因為 2( 5) 5= ， 

從題意知道 2 6( .2.2 936) 4 9 969= ， 2(2.237) 5.004169= ，  

得到 4.999696 5 5.004169  ， 

 2 2 2(2.236) ( 5) (2.237)  ， 

所以 2.236 5 2.237  ， 

表示 5 2.236=  

因此，以四捨五入取 5的近似值到小數點後第二位為2.24。 

答：2.24  

 

(8) 已知 ， 

 ， 

 ， 

 ， 

 請問 的近似值為多少？(以四捨五入取到小數點後第二位) 
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 基本學習內容：NC-8-2-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

 

 

 

  

(1) 已知 ， 

  ， 

  ， 

  ， 

 請問 的近似值為多少？(以四捨五入取到小數點後第三位)  
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 基本學習內容：NC-8-2-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

(1) 請比較 30與 36的大小關係。 

(2) 請問 70介於哪兩個連續整數之間？ 

(3) 請利用下表一，回答下列問題： 

表一：     

M 256 289 324 361 400 

M  16 17 18 19 20 

 

 300在哪兩個連續整數之間？  

 300的整數部分為多少？ 

 

(4) 請利用下表二，回答下列問題： 

表二：     

N 16 17 18 19 20 

2N  256 289 324 361 400 

 

 360在哪兩個連續整數之間？  

 360的整數部分為多少？ 

 

(5) 已知 2 66(2.6456) .9991993= ， 

 2 6.99972849(2.6457) = ， 

 2 47(2.6458) .0002576= ， 

 2 17(2.6459) .0007868= ， 

請問 7的近似值為多少？(以四捨五入取到小數點後第三位)  
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 基本學習內容：NC-8-2-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

國民中學 

學生學習扶助教材 8 年級數學 

教育部國民及學前教育署 編 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 


