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 基本學習內容：NC-6-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

學習內容： 

N-6-2 最大公因數與最小公倍數：質因數分解法與短除法。兩數互質。 

運用到分數的約分與通分。 

備註：不做三數的最大公因數與最小公倍數。應包含練習將分數化成最簡分數的問題。 

 

基本學習內容： 

NC-6-2-1 質因數分解法或短除法求兩數的最大公因數。 

NC-6-2-2 質因數分解法或短除法求兩數的最小公倍數。 

NC-6-2-3 認識兩數互質。 

NC-6-2-4 將分數約成最簡分數。 

 

基本學習表現： 

NCP-6-2-1-1 能用質因數分解法或短除法求兩數的最大公因數。 

NCP-6-2-1-2 能解決求公因數或最大公因數的情境問題。 

NCP-6-2-2-1 能用質因數分解法或短除法求兩數的最小公倍數。 

NCP-6-2-2-2 能解決求公倍數或最小公倍數的情境問題。 

NCP-6-2-3-1 能認識兩數互質的意義。 

NCP-6-2-4-1 能認識最簡分數的意義。 

NCP-6-2-4-2 能將分數約成最簡分數。 
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 基本學習內容：NC-6-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

概要說明： 

◼ 本基本學習內容為 NC-5-3-1 及 NC-6-1-2 之後續學習概念，故學生應該已經理解因數、兩

數的公因數與最大公因數；也應該已經能用短除法做質因數的分解(質數＜20，質因數＜

20，被分解數＜100)。 

 

◼ 本基本學習內容幫助學生用質因數分解法或短除法求兩數的最大公因數。 

 

◼ 本基本學習內容只限制用短除法求兩數的最大公因數時，質因數都要小於 20，被分解數

要小於 100。 

 

◼ 本基本學習內容只處理二個整數最大公因數的問題，不處理三個整數(以上)最大公因數的

問題。 

 

◼ 本基本學習內容限制先引入質因數分解法求兩數的最大公因數，再透過質因數分解法，引

入短除法求兩數的最大公因數。 
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 基本學習內容：NC-6-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：NC-6-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明 

1. 本教材第 1～3 頁教學重點是利用質因數分解法求出兩數的最小公倍數。 

2. 本頁第(1)題為複習活動，給定部分 30 的倍數，要求學生找出 24 和 30 的最小公倍數。 

本教材透過逐一檢查 30 的倍數是否為 24 的倍數，找出 24 和 30 最小公倍數為 120。 

3. 本頁第(2)題給定 24＝2223，24 的倍數可以記做 2223△ 

30＝235，30 的倍數可以記做 235，要求學生找出 24 和 30 的最小公倍數。 

本教材建議由教師說明如何找出 24 和 30 的最小公倍數。 

4. 教師可以幫助學生發現 24 和 30 的最小公倍數是「共同質因數乘積」和「剩下質因數乘積」

的乘積。 
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 基本學習內容：NC-6-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：NC-6-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明 

1. 本教材第 1～3 頁教學重點是利用質因數分解法求出兩數的最小公倍數。 

2. 本頁第(3)題給定 54＝2333，72＝22233，要求學生找出 54 和 72 的最小公倍

數。 

⚫ 如果學生無法解題，教師可以介入，幫助學生發現 24 和 30 的最小公倍數是「共同質因

數乘積」和「剩下質因數乘積」的乘積。 

3. 教師說明最小公倍數是「共同質因數乘積」和「剩下質因數乘積」的乘積後，再讓學生解

下面的問題。 
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 基本學習內容：NC-6-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：NC-6-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明 

1. 本教材第 1～3 頁教學重點是利用質因數分解法求出兩數的最小公倍數。 

2. 本頁第(4)題包含兩個子問題： 

子問題給定 20 和 36 質因數分解的算式，要求學生找出 20 和 36 的最小公倍數。 

子問題給定 24 和 42 質因數分解的算式，要求學生找出 24 和 42 的最小公倍數。 

⚫ 教師應幫助學生利用「兩數的最小公倍數」就是「共同質因數乘積」和「剩下質因數的

乘積」來解題，如果學生無法解題，教師應幫助學生複習第 1～2 頁的教材。 

3. 小試身手有 2 題，教師應幫助學生利用「兩數的最小公倍數」就是「共同質因數乘積」和

「剩下質因數」的乘積來解題。 

第 1 題：28＝227，42＝237 共同質因數乘積是 27， 

剩下質因數是 2 和 3，28 和 42 的最小公倍數是 2723＝2237。 

第 2 題：35＝57，45＝335 共同質因數乘積是 5， 

剩下質因數是 7 和 33，35 和 45 的最小公倍數是 5733＝3357。 
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 基本學習內容：NC-6-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：NC-6-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明 

1. 本教材第 4～5 頁教學重點是幫助學生利用短除法求出兩數(不必提供質因數分解的算式)的

最小公倍數。 

2. 本頁教材先說明 18 和 60 的最小公倍數是共同質因數的乘積(23) 和剩下質因數(3 和 10)

的乘積。再由教師介紹利用短除法找最小公倍數的方法，幫助學生較有效率算出 18 和 60

的最小公倍數。 

教師可以依下列四個步驟說明如何利用短除法求 18 和 60 的最小公倍數。 

步驟一：提出 18 和 60 共同的質因數 2，得到 18＝29，60＝230。 

步驟二：提出 9 和 30 共同的質因數 3，得到 9＝33，30＝310。 

步驟三：3 沒有共同的質因數，表示已提盡 12 和 30 共同的質因數。 

步驟四：12 和 30 共同的質因數只有 2 和 3，18 和 60 剩下質因數有 3 和 10，得到 18 和 60

的最小公倍數是 23310。 

3. 本頁第(1)題給定植因分解法和短除法求 18 和 60 最小公倍數的方法，要求學生說明這兩種

解題方法的差異。 

如果學生無法解題，教師可以介入，說明利用質因數分解法求最小公因數時，必需先將 12

和 30 分解為質因數的乘積。利用短除法求最小公因數時，不需要將 12 和 30 分解為質因數

的乘積，只要提出 12 和 30 共同的質因數即可。所以短除法比質因數分解法有效率。 
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 基本學習內容：NC-6-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：NC-6-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明 

1. 本教材第 4～5 頁教學重點是幫助學生利用短除法求出兩數(不必提供質因數分解的算式)的

最小公倍數。 

2. 第頁第(2)題要求學生利用短除法找出 48 和 60 的最小公倍數。 

⚫ 如果學生無法解題，教師應幫助學生練習「先提出 48 和 60 的共同質因數 2，提出後得

到 48＝224，60＝230」，「再提出 24 和 30 的共同質因數 2，提出後得到 24＝212，

30＝215」，「繼續提出 12 和 15 的共同質因數 3，提出後得到 12＝34，15＝35」， 

「4 和 5 沒有共同的質因數，4 和 5 互質，也就是 4 和 5 是 48 和 60 的剩下質因數」， 

「得到 48 和 60 的最小公倍數是 22345＝240」。 

3. 本頁第(3)題要求學生利用短除法找出 24 和 42 的最小公倍數。 

4. 小試身手是讓學生利用短除法有效率求出兩數的最小公倍數。 

第 1 題：先提出 16 和 36 的共同質因數 2，再提出 8 和 18 的共同質因數 2，4 和 9 互質，

16 和 36 的剩下質因數是 4 和 9，得到 16 和 36 的最小公倍數是 2249＝144。 

第 2 題：先提出 9 和 45 的共同質因數 3，再提出 3 和 15 的共同質因數 3，1 和 5 互質，9

和 45 的剩下質因數是 1 和 5，得到 9 和 45 的最小公倍數是 335＝45。我們也

發現 45 是 9 的倍數，所以 9 和 45 的最小公倍數是 45。 
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 基本學習內容：NC-6-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：NC-6-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明 

1. 本教材第 6～11 頁幫助學生利用公倍數解決日常生活中的問題。 

2. 本頁第(1)題要求學生回答用長 3 公分，寬 2 公分的長方形色紙，可以排成邊長 6 公分的正

方形嗎? 

本教材讓學生嘗試使用長 3 公分，寬 2 公分的長方形排，一排有 2 個，排了 3 排，排成邊

長 6 公分的正方形。可以用 6÷3=2 表示一排排 2 個，6÷2=3 表示排了 3 排。 

⚫ 學生解題成功後，教師應說明長 3 公分和寬 2 公分的長方形色紙可以排成邊長 6 公分的

正方形，我們發現 6 是 3 和 2 的公倍數，為學生以後遇到類似問題時，能直接利用短除

法來解題。 

3. 本頁下面的圖表提供嘗試錯誤的結果，教師可以介入說明利用長 3 公分和寬 2 公分的長方

形色紙排出邊長 6 公分、邊長 12 公分、邊長 18 公分、邊長 24 公分、邊長 30 公分…的正

方形。 

幫助學生發現： 

6，12，18，24，30……是 3 和 2 的公倍數。 

6 是 3 和 2 的最小公倍數。 

3 和 2 的公倍數是最小公倍數 6 的倍數。 

⚫ 學生利用短除法解題時，只能求出兩數的最小公倍數，無法求出給定範圍所有的公倍數。 
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 基本學習內容：NC-6-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：NC-6-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明 

1. 本教材第 6～11 頁幫助學生利用公倍數解決日常生活中的問題。 

2. 本頁第(2)題要求學生回答將長 10 公分,寬 6 公分的長方形色紙拼成正方形，拼成最小正方

形的邊長是多少公分。 

本教材只提供利用短除法求最小公倍數的解題方法。 

⚫ 如果學生無法解題，教師應要求學生先複習第 4～5 頁的教材後，再要求學生解題。 

⚫ 教師應要求學生說明「最小公倍數 30 公分」和「長方形長邊 10 公分和寬邊 3 公分」的

關係。 

3. 本頁第(3)題要求學生回答將長 12 公分,寬 8 公分的長方形色紙拼成邊長小於 100 公分的正

方形，拼成最大正方形的邊長是多少公分。 

本教材透過下列兩個步驟幫助學生解題： 

步驟一：先利用短除法求出 12 和 8 的最小公倍數 24 

步驟二：寫出 100 以內 24 的倍數 24、48、72、96 得到邊長 96 公分的答案 

⚫ 如果學生無法解題，教師應要求學生先複習第 4～5 頁的教材後，再要求學生解題。 

⚫ 教師應要求學生說明「最小公倍數 24 公分」和「長方形長邊 12 公分和寬邊 8 公分」的

關係。 

⚫ 教師應要求學生說明為何要列出 100 以內所有 24 的倍數，也就是公倍數是最小公倍數的

倍數。  
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 基本學習內容：NC-6-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：NC-6-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明 

1. 本教材第 6～11 頁幫助學生利用公倍數解決日常生活中的問題。 

2. 本頁第一部分討論「12 個彈珠，平分成 4 組，剛好分完」和「12 個彈珠，4 個一數，剛好

數完」兩種題型之間的關係。 

⚫ 12 個彈珠，平分成四組，剛好分完→12÷4=3，每組有 3 個彈珠。 

12 個彈珠，四個一數，剛好數完→12÷4=3，共數 3 次可以數完。 

所以「12 顆彈珠，平分成四組,剛好分完，四個一數，也會剛好數完」。 

3. 本頁第二部分討論「12 個彈珠，4 個一數,剛好數完」和「12 個彈珠，平分成 4 組，剛好分

完」兩種題型之間的關係。 

⚫ 12 個彈珠，四個一數，剛好數完→共數 3 次可以數完。 

12 個彈珠，平分成四組，剛好分完→每組有 3 個彈珠。 

所以「12 顆彈珠，四個一數，剛好數完，平分成四組,也會剛好分完」。 

4. 本業最後說明由「數個彈珠，幾個一數，剛好數完」同時「分成幾組，也會剛好分完」。「數

個彈珠，分成幾組，剛好分完」同時「幾個一數，也會剛好數完」。 
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 基本學習內容：NC-6-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：NC-6-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明 

1. 本教材第 6～11 頁幫助學生利用公倍數解決日常生活中的問題。 

2. 本頁第(4)題給定「哥哥有一堆彈珠，12 顆一數剛好數完，16 顆一數也剛好數完」，要求學

生算出哥哥最少有幾顆彈珠？ 

⚫ 「哥哥有一堆彈珠，12 顆一數剛好數完」哥哥的彈珠數可能是 12 的倍數:12,24,36,48…… 

「哥哥有一堆彈珠，16 顆一數剛好數完」哥哥的彈珠數可能是 16 的倍數:16,32,48,…… 

哥哥的彈珠數最少是 12 和 18 的最小公倍數 48。 

3. 本頁第(5)題給定「快樂國小六年級的學生，全年級分組，每 16 人分成一組，或 24 人分成

一組，都剛好分完」六年級的學生人數不超過 300 人，要求學生回答六年級學生最多是幾

人? 

⚫ 「16 人分一組」和「24 人分一組」都剛好分完→最少的人數是 16 和 24 的最小公倍數。 

⚫ 教師應要求學生說明「最小公倍數的倍數就是兩數的公倍數」就可以算出 300 以內最大

值是 48 的 6 倍，也就是 288。 

  



 

21 

 基本學習內容：NC-6-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：NC-6-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明 

1. 本教材第 6～11 頁幫助學生利用公倍數解決日常生活中的問題。 

2. 本頁第(6)題給定「有一堆糖果，平分成 18 組，剛好分完；平分成 24 組，也剛好分完，請

問最少有幾顆糖果?」。 

糖果平分成 18 組，剛好分完，也可以說是 18 個一數，剛好數完。 

糖果平分成 24 組，剛好分完，也可以說是 24 個一數，剛好數完。 

可以利用短除法求出 18 和 24 的最小公倍數是 72,糖果最少會有 72 個。 

⚫ 教師可要求學生說明:「72 個糖果→平分成 18 組，每組剛好 4 個糖果，平分成 24 組，每

組剛好 3 個糖果」和「72 個糖果→18 個一數，剛好數 4 次， 24 個一數,剛好數 3 次」的

關係。 

3. 本頁第(7)題給定「學生人數不超過 300 人，分成 16 組剛好分完，分成 24 組也剛好分完」，

要求學生回答學生最多是幾人? 

學生人數平分成 16 組剛好分完，也可以說是 16 個人一數剛好數完。 

學生人數平分成 24 組剛好分完，也可以說是 24 個人一數剛好數完。 

本題可以利用短除法求出 16 和 24 的最小公倍數是 48。 

⚫ 教師應要求學生說明「最小公倍數的倍數就是兩數的公倍數」就可以算出 300 以內最大

值是 48 的 6 倍，也就是 288。 
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 基本學習內容：NC-6-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：NC-6-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明 

1. 本教材第 6～11 頁幫助學生利用公倍數解決日常生活中的問題。 

2. 第 11 頁第(8)題給定「400 公尺的步道，從起點開始，每隔 6 公尺立一盞立燈，每隔 15 公

尺種一棵樹」，要求學生回答下面兩個子問題： 

子問題：第一次同時有立燈和樹木的地方，距離起點幾公尺？ 

子問題：第四次同時有立燈和樹木的地方，距離起點幾公尺？ 

3. 本教材先說明 6 公尺立一盞立燈及 15 公尺種一棵樹和起點的可能距離，幫助學生察覺答案

是 6 和 15 的最小公倍數。可以利用短除法求出子問題的答案是 6 和 15 的最小公倍數是

30。 

4. 本教材先說明公倍數是最小公倍數的倍數，可以算出子問題的答案是 30 的 4 倍。 
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 基本學習內容：NC-6-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：NC-6-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明 

1. 本教材第 12 頁小試身手是「公倍數」的練習題。 

2. 本頁第(1)題給定「用數個長 10 公分，寬 8 公分的長方形色紙，拼成一個正方形」，要求學

生回答 2 個子問題： 

子問題：拼成最小正方形的邊長是幾公分？ 

子問題：拼成正方形的邊長可能是幾公分？寫出 3 個答案。 

⚫ 可以利用兩數的公倍數是最小公倍數的倍數來解決子問題。 

3. 本頁第(2)題給定「快樂水果行的橘子不超過 1500 粒，橘子每 80 粒裝一箱剛好裝完，橘子

每 100 粒裝一箱也剛好裝完」，要求學生回答橘子最少是幾粒。 

4. 本頁第(3)題給定「在一條長 100 公尺的馬路上，從起點開始，每隔 4 公尺插一根國旗，每

隔 10 公尺插一根標語旗。」，要求學生回答 2 個子問題： 

子問題:第一次同時擁有國旗和標語旗的位置距離起點幾公尺。 

子問題:第二次同時擁有國旗和標語旗的位置距離起點幾公尺。 

⚫ 可以利用兩數的公倍數是最小公倍數的倍數來解決子問題。 
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 基本學習內容：NC-6-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

國民小學 

學生學習扶助教材 6 年級數學 

教育部國民及學前教育署 編 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 


