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學習內容: 

S-6-3：圓周率、圓周長、圓面積、扇形面積：用分割說明圓面積公式。求扇形弧長與面積。 

知道以下三個比相等： 

(1)圓心角：360； 

(2)扇形弧長：圓周長； 

(3)扇形面積：圓面積，但應用問題只處理用(1)求弧長或面積。 

備註：由於圓周率取成 3.14，在計算時應以概念理解為原則，避免陷入複雜計算。可利用活動

說明一般不規則區域的面積要如何理解和估計，但不評量。扇形面積與弧長只處理直接

問題（如已知幾分之幾圓或圓心角求面積或弧長），不處理逆推或過多推理步驟的問題

（屬於國中範圍，S-9-5）。 

 

基本學習內容: 

SC-6-3-3 理解圓面積的公式，並計算簡單扇形的面積。 

 

基本學習表現： 

SCP-6-3-3-1 能理解圓面積的公式。 

SCP-6-3-3-2 能計算扇形的面積。 

SCP-6-3-3-3 能運用圓面積公式解決問題。 
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概要說明 

◼ 先將圓切成兩個半圓，再將兩個半圓都切成很多個全等的扇形，將這兩個切成扇形的半圓

上下交錯疊合起來，會變成一個接近平行四邊形(或長方形)的圖形，平行四邊形的底(長方

形的長)是圓周長的一半，平行四邊形的高(長方形的寬)是圓的半徑，可以透過平行四邊形

(長方形)面積求出圓面積。 

 

 

 

 

 

 

 

 

圓面積 

＝平行四邊形面積  

＝底×高  

＝圓周長的一半×半徑  

＝(直徑×3.14)÷2×半徑  

＝(直徑÷2×3.14)×半徑  

＝半徑×半徑×3.14 

 

◼ 以「半徑 10 公分、圓心角 36 度的扇形面積是多少平方公分？」為例， 

提供兩種解題的方法。  

(1)以幾分之幾圓的想法來解題。  

36÷360＝
1

10
 ， 

(10×10×3.14)× 
1

10
 ＝31.4             答：31.4 平方公分。 

(2)以 1 度圓心角對應的扇形面積為單位來解題。 

(10×10×3.14)× 
60

360
 ＝31.4            答：31.4 平方公分。  

學生較容易掌握第(1)種方法解題的意義。 
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教材內容說明 

1. 本教材第 1〜2 頁的教學重點是導出圓面積的公式及其應用。 

2. 本頁第(1)題給定圓的半徑，要求學生算出該圓的面積。 

本教材透過下列三個步驟幫助學生解題。 

步驟一：透過切割和重組，將圓拼成像長方形的圖形。 

將圓平分割成 32 個扇，再上、下交叉拼成像長方形的圖形六年級學生應該已具備

面積的保留概念，知道圓的面積和拼成的長方形面積一樣大。 

步驟二：找出拼成長方形的長和寬。 

六年級學生應該已具備圖形的保留概念，知道長方形的長邊和圓周長的一半一樣

長，長方形的寬邊和圓的半徑一樣長。 

步驟三：求出長方形的面積。 

長方形面積＝長×寬 

＝圓周長的一半×半徑 

＝(5×2×3.14)÷2×5 

＝15.7×5＝78.5(平方公分) 

⚫ 如果學生無法掌握面積的保留概念，不知道圓面積和長方形面積一樣大；或無法掌握圖

形的保留概念，不知道長方形的長邊和圓周長的一半一樣長，長方形的寬邊和圓的半徑

一樣長，教師宜透過操作具體物，幫助學生理解。 
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教材內容說明 

1. 本教材第 1〜2 頁的教學重點是導出圓面積的公式及其應用。 

2. 本頁第(2)題給定圓的半徑，要求學生算出該圓的面積，並導入圓的面積公式 

「圓面積＝半徑半徑3.14」。 

本教材透過下列五個步驟幫助學生解題。 

步驟一：透過切割和重組，將圓拚成像長方形的圖形。 

步驟二：求出長方形的面積(長方形面積＝長寬)。 

步驟三：找出「長方形長邊和寬邊」和「圓」的關係。 

長方形長邊＝圓周長的一半 

長方形寬邊＝圓的半徑  

步驟四：導出圓面積公式 

圓面積＝長方形面積＝長寬＝圓周長的一半半徑 

＝(直徑3.14)÷2半徑＝(直徑÷23.14)半徑 

＝半徑半徑3.14 

步驟五：求出半徑 4 公分圓的面積 

圓面積＝半徑半徑3.14＝443.14＝50.24(cm2) 

3. 教師可以提醒學生，如果題目給定周長及半徑，也可以利用 

「圓面積＝長方形面積＝長寬＝圓周長的一半半徑」來解題。 
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教材內容說明： 

1. 本教材第 3 頁的教學重點是圓面積的公式及其應用。 

2. 本頁第(3)題給定圓的半徑，要求學生算出該圓的面積。 

⚫ 教師引入圓面積公式「圓面積＝半徑半徑3.14」時，應要求學生說明圓面積公式解題

的意義，也就是說明圓面積和轉換成長方形面積間的關係。 

3. 本頁第(4)題給定圓的直徑，要求學生算出該圓的面積。 

學生知道直徑長是半徑長的 2 倍，就能利用圓面積公式來解題。 

4. 本頁第(5)題給定圓的圓周長，要求學生算出該圓的面積。 

⚫ 圓面積＝半徑半徑3.14，因此學生必須先求出半徑，才有辦法利用圓面積公式來解題。 

5. 本頁第(6)題給定圓的直徑，要求學生回答三個子問題。 

子問題要求學生算出整個圓的面積。 

子問題要求學生算出
 1

 8
 圓的面積。 

子問題要求學生算出
 3 

 10 
圓的面積。 

⚫ 如果學生無法解題，教師可以提示
 1

 8
 圓面積是圓面積的

 1

 8
 倍，

 3 

 10 
圓的面積是圓面積的

 3 

 10 
倍。 

⚫ 教師應鼓勵學生先列式，再用逐次減項的記法記錄解題過程，為以後國中列方程式來鋪

路。 
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教材內容說明 

1. 本教材第 4~5 頁的教學重點是知道「扇形面積：圓面積」、「扇形圓心角：360 度」、 

「扇形弧長：圓周長」有相同比值。  

2. 第(7)題給定一個
 1 

 5 
 圓的扇形，要求學生回答三個子問題。 

子問題要求學生算出扇形面積和圓面積的比值。 

子問題要求學生算出扇形弧長和圓周長的比值。 

子問題要求學生算出扇形圓心角和圓周角的比值。 

⚫ 由右圖中可以看到
 1 

 5 
 圓的面積是圓面積的

 1 

 5 
 倍，可以得到扇形面積和圓面積的比值是

 1 

 5 
 。 

⚫ 由右圖中可以看到到
 1 

 5 
 圓的弧長是圓周長的

 1 

 5 
 倍，可以得到扇形弧長和圓周長的比值

是
 1 

 5 
 。 

⚫ 由右圖中可以看到到
 1 

 5 
 圓的圓心角是圓周角的

 1 

 5 
 倍，可以得到扇形圓心角和圓周角的

比值是
 1 

 5 
 。 

3. 得到
 1 

 5 
 圓扇形「扇形面積：圓面積」、「扇形圓心角：360 度」、「扇形弧長：圓周長」有相

同比值。 
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教材內容說明 

1. 本教材第 4~5 頁的教學重點是知道「扇形面積：圓面積」、「扇形圓心角：360 度」、「扇形弧

長：圓周長」有相同比值。 

2. 第(8)題給定一個
 1 

 360 
 圓的扇形，要求學生回答三個子問題。 

子問題要求學生算出扇形面積和圓面積的比值。 

子問題要求學生算出扇形弧長和圓周長的比值。 

子問題要求學生算出扇形圓心角和圓周角的比值。 

⚫ 
 1 

 360 
 圓面積是圓面積的

 1 

 360 
 倍，可以得到扇形面積和圓面積的比值是

 1 

 360 
 ；

 1 

 360 
 圓

弧長是圓周長的
 1 

 360 
 倍，可以得到扇形弧長和圓周長的比值是

 1 

 360 
 ；

 1 

 360 
 圓圓心角是

圓周角的
 1 

 360 
 倍，可以得到扇形圓心角和圓周角的比值是

 1 

 360 
 。 

⚫ 如果學生無法解題，請畫出前一頁的圖形幫助學生解題。 

3. 得到
 1 

 360 
 圓扇形「扇形面積：圓面積」、「扇形圓心角：360 度」、「扇形弧長：圓周長」的

比值都是
 1 

 360 
 。 
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教材內容說明 

1. 本教材第 6 頁的教學重點是算出扇形面積及其應用。 

2. 本頁第(9)題給定扇形的半徑及圓心角的角度，要求學生算出扇形的面積。 

本教材透過「
 1 

 360 
 圓扇形面積：圓面積＝

 1 

 360 
 」，幫助學生以

 1 

 360 
 圓扇形面積為單位來

解題。 

⚫ 學生先算出圓心角是 1 度的
 1 

 360 
 圓面積，圓心角 45 度的扇形面積是 1 度面積的 45 倍，

再算出圓心角 45 度的扇形面積。 

3. 本頁第(10)題給定扇形的周長及弧長，要求學生算出扇形的面積。 

⚫ 教師應先幫助學生算出給定周長的扇形是
 120 

 360 
 圓，再算出

 120 

 360 
 圓的面積是多少。 

⚫ 本題首次引入給定扇形的周長及弧長，要求學生算出扇形面積的問題，因此接受學生用

多個算式記錄解題的過程。 
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教材內容說明 

1. 本教材第 7〜8 頁的教學重點是算出扇形面積及其應用。 

2. 本頁第(11)題給定正方形的邊長，要求算出灰色部份圖形的面積。 

⚫ 灰色圖形是以正方形相對的兩個頂點為圓心，畫出 2 個
 1 

 4 
圓的弧所圍成的區域。 

3. 本教材提供三種解題方法： 

本頁呈現方法一和方法二，下一頁呈現方法三。 

方法一：先算出半徑 10 公分的
 1 

 4 
圓的面積，再算出兩股為 10 公分直角三角形的面積， 

它們的差是灰色部份圖形面積的一半。最後將求得的面積乘以 2， 

便得到灰色部分圖形的面積。 

方法二：將邊長 10 公分的正方形減去半徑 10 公分的
 1 

 4 
圓，算出白色部分面積。 

再將邊長 10 公分的正方形減去 2 個白色部分，就可以得到灰色部份圖形的面積。 

⚫ 學生只要能成功解題即可，不必限制學生同時學會這三種解題的方法。 
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教材內容說明 

1. 本教材第 7〜8 頁的教學重點是算出扇形面積及其應用。 

2. 本頁第(11)題給定正方形的邊長，要求算出灰色部份圖形的面積。 

⚫ 灰色圖形是以正方形相對的兩個頂點為圓心，畫出 2 個
 1 

 4 
圓的弧所圍成的區域。 

3. 本教材提供三種解題方法： 

方法三： 

⚫ 先引導學生觀察，正方形面積由 2 塊 A 圖形和 1 塊 B 圖形組成；
 1 

 4 
圓扇形由 1 塊 A 圖

形和 1 塊 B 圖形組成。 

⚫ 透過(2A＋B)－(A＋B)先算出 A 圖形面積，再將(A＋B)－A 算出 B 圖形面積。 

⚫ 學生只要能成功解題即可，不必限制學生同時學會這三種解題的方法。 
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教材內容說明 

1. 本教材第 9~10 頁的《小試身手》教學重點是求出圓和扇形的面積。 

2. 第 1 題給定圓的半徑，要求學生求出圓的面積。 

3. 第 2 題給定圓的直徑，要求學生求出圓的面積。 

4. 第 3 題給定圓的周長，要求學生求出圓的面積。 

5. 第 4 題知道圓的半徑，以及扇形佔整個圓的幾分之幾，求出要求學生該扇形的面積。 
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教材內容說明 

1. 本教材第 9~10 頁的《小試身手》教學重點是求出圓和扇形的面積。 

2. 第 5 題知道扇形的半徑，以及扇形圓心角角度，求出該扇形面積的練習。 

3. 第 6 題知道扇形的周長、圓心角角度，以及扇形弧長，求出該扇形面積的練習。 
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