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 基本學習內容：AC-8-2-1、AC-8-3-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

◎認識多項式 

 

多項式的意義與
0 1x =  

 
 

解： 

103 102 101 100 

3 8 2 5 

         可以記錄成 3×103+8×102+2×101+5×100 

 

103 102 101 100 

7 48 52 3 

    可以記錄成 7×103+48×102+52×101+3×100 

  

(1)3825由 3個千和 8個百和 2個十和 5個一所加起來， 

可以用下表記錄下來： 

1000 100 10 1 

3 8 2 5 

也可以把 1000、100、10、1用 10的次方記錄下來， 

103 102 101 100 

3 8 2 5 

也可以記錄成 3×103+8×102+2×101+5×100， 

 

請把下表紀錄用第三種方式記錄下來 

103 102 101 100 

7 48 52 3 
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 基本學習內容：AC-8-2-1、AC-8-3-1 

 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

 

解： 

103 102 101 100 

23 8 12 5−  

         可以記錄成 3 2 1 023 10 8 10 12 10 ( 5) 10 +  +  + − 
 

 
3x  2x  1x  0x  

15 7 18 9−  

15個 3x 和 7個 2x 和 18個 1x 和 ( 9)− 個 1 

可以記錄成 3 2 1 015 7 18 ( 9)x x x x +  +  + −   

 

 

(2) 

103 102 101 100 

23 8 12  

可以記錄成 。 

請把下表紀錄用一樣的方式記錄下來 

    

15 7 18  

 

3 2 1 015 7 18 ( 9)x x x x +  +  + −  ， 

因為 0 1x = ， 0( 9) ( 9) 1 ( 9)x−  = −  = − ； 
1x x= ， 118 18 18x x x =  = ， 

所以簡記為 3 215 7 18 ( 9)x x x+ + + − ， 

可以把它看作 15個 3x 和 7個 2x 和 18個 x和 ( 9)− 個 1的總和。 

在指數記法中，任何非零整數的 0次方的值為 1， 

例如： 01 1= ， 02 1= ， 03 1= ，…， 010 1= ， 

如果以 x代表底數數字，可以記為 0 1x = 。 
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 基本學習內容：AC-8-2-1、AC-8-3-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

 

 
解： 

 次方由小到大排列 

x0＝1 x1 x2 x3 

－9 18 7 15 

可以記錄成 0 1 2 3( 9) 18 7 15x x x x−  +  +  +   

也可以寫成 1 2 3( 9) 1 18 7 15x x x−  +  +  +   

也可以寫成 1 2 3( 9) 18 7 15x x x− + + +  

 
 次方由大到小排列 

x3 x2 x1 x0＝1 

15 7 18 －9 

可以記錄成 3 2 1 015 7 18 ( 9)x x x x +  +  + −   

也可以寫成 3 2 115 7 18 ( 9) 1x x x +  +  + −   

也可以寫成 3 2 115 7 18 ( 9)x x x+ + + −  

 

 

 

 

(3)請將 依照下列方式記錄下來： 

 次方由小到大排列 

 次方由大到小排列 

像 3 215 7 18 ( 9)x x x+ + + − 這樣的寫法，稱為 x的多項式。 

315x 稱為 x的 3次項， 27x 稱為 x的 2次項， 

18x稱為 x的 1次項， ( 9)− 稱為常數項。 

另外， 

315x 中的 15 稱為 x的 3次項係數， 
27x 中的 7稱為 x的 2次項係數， 

18x中的 18稱為 x的 1次項係數， ( 9)− 稱為常數項係數。 
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 基本學習內容：AC-8-2-1、AC-8-3-1 

 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

 

 

 
 

 

 

 
  

 

 

  

(1) 根據題目的多項式，於空格內填入適當的數： 

多項式 項係數 項係數 項係數 常數項 

     

     

     

 

(2) 將多項式 依升冪排列，並寫出結果。 

(3) 將多項式 依降冪排列，並寫出結果。 

0 1 2 3( 9) 18 7 15x x x x−  +  +  +  為次方由小到大排列， 

可以稱為升次排列或升冪(讀音同密)排列。 
3 2 1 015 7 18 ( 9)x x x x +  +  + −  為次方由大到小排列， 

可以稱為降次排列或降冪(讀音同密)排列。 

可以稱為。 
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 基本學習內容：AC-8-2-1、AC-8-3-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

◎多項式加法運算 

 

 
 

解： 

 
橫式： 

 (3x3+8x2+2x+5)＋(2x3+4x2+7x+1) 

 ＝5x3+12x 2+9x +6 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

(4)如果有二個多項式分別為 3x3+8x2+2x+5和 2x3+4x2+7x+1， 

請算出這二個多項式的和。 

位值表格： 

 
x3 x2 x 1 

 03 08 02 05 

＋ 02 04 07 01 

結果 05 12 09 06 

 

直式加法： 
     

 03 x3 ＋08x2 ＋02 x ＋05 

＋) 02 x3 ＋04x2 ＋07 x ＋01 

 05 x3 ＋12 x2 ＋9 x ＋ 6 

將結果記為 5x3+12x 2+9x +6 

在第(4)題中，次數相同的項，稱為同類項， 

例如：3x3和 2x3都是 x的 3次項，係數相加，得到 ； 

8x2和 4x2都是 x的 2次項，係數相加，得到 ； 

2x和 7x都是 x的 1次項，係數相加，得到 ； 

5和 1都是常數項，常數相加，得到 。 

如果把題目中的同類項做合併計算，就可以算出多項式最後的結果。 
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 基本學習內容：AC-8-2-1、AC-8-3-1 

 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

 
 

解： 

直式加法： 
     

 1 x3 ＋  5 x2 ＋(-7) x ＋(-2) 

＋)  1 x3 ＋(-4) x2 ＋ 10 x ＋(-3) 

  2 x3 ＋  1 x2 ＋  3 x ＋(-5) 

記為 2 x3＋x2＋3 x＋(-5)。 

 

橫式–兩多項式相加： 

 3 2 3 2[ 5 ( 7) ( 2)] [ ( 4) 10 ( 3)]x x x x x x+ + − + − + + − + + −  

3 22 3 ( 5)x x x= + + + −  

 

橫式–8項單項式相加： 

 x3＋5x2＋(-7) x＋(-2)＋x3＋(-4) x2＋10x＋(-3) 

＝(1＋1) x3＋〔5＋(-4)〕x2＋〔(-7)＋10〕x＋〔(-2)＋(-3)〕 

＝2 x3＋x2＋3 x＋(-5) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

(5)請完成多項式直式加法，並計算結果： 
     

   x3 ＋  5 x2 ＋(-7) x ＋(-2) 

＋)    x3 ＋(-4) x2 ＋ 10 x ＋(-3) 

  

請用橫式計算記錄的過程與結果。 

在第(5)題中，發現兩種橫式記錄的結果相同，表示 

〔x3＋5x2＋(-7) x＋(-2)〕＋〔x3＋(-4) x2＋10x＋(-3)〕 

＝x3＋5x2＋(-7)x＋(-2)＋x3＋(-4)x2＋10x＋(-3)  

也就是說兩多項式相加的中括號可以省略不寫，記錄成 8 項單項式

相加運算。 

3x 表示 1個 3x ，可以寫成 31x 。 

所以 1n nx x= ， 1n nx x− = − ， 

n為整數。 
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 基本學習內容：AC-8-2-1、AC-8-3-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

 

 解： 
 直式加法： 

     

 5 x3 ＋  2 x2 ＋(-7) x ＋ 6 

＋)  7 x3 ＋ 03 x2 ＋ 04 x ＋(-5) 

 12 x3 ＋  5 x2 ＋(-3) x ＋01 

 將結果記為 12 x3＋5x2－3 x＋1。 

  

 橫式： 

  〔5x3＋2x2＋(-7) x＋6〕＋〔7x3＋3x2＋4x＋(-5)〕 

 ＝5x3＋2x2＋(-7) x＋6＋7x3＋3x2＋4x＋(-5) 

 ＝12x3＋5x2＋(-3) x＋1 

 ＝12x3＋5x2－3 x＋1 

 
 

 

 橫式： 

  (4x3＋3x＋5)＋(6x3＋4x2＋3) 

 ＝4x3＋3x＋5＋6x3＋4x2＋3 

 ＝10x3+4x 2+3x +8 
  

(6)〔5x3＋2x2＋(-7) x＋6〕＋〔7x3＋3x2＋4x＋(-5)〕的和是多少？ 

 (4x3＋3x＋5)＋(6x3＋4x2＋3)的和是多少？ 

位值表格： 

 
x3 x2 x 1 

 04 00 03 05 

＋ 06 04 00 03 

結果 10 14 03 08 

 

直式加法： 
     

 04 x3 ＋00 ＋03 x ＋05 

＋) 06 x3 ＋04x2 ＋00 ＋03 

 10 x3 ＋04 x2 ＋03 x ＋ 8 

將結果記為 10x3+4x 2+3x +8 

在第(6)題中，我們發現多項式 34 3 5x x+ + 缺了 x2項， 

所以寫成 3 2 34 0 3 5 4 0 3 5x x x x x+ + + = + + + ； 

多項式 3 26 4 3x x+ + 缺了 x項， 

所以寫成 3 2 3 26 4 0 3 6 4 0 3x x x x x+ + + = + + + 。 

如果進行兩多項式加法運算時，遇缺項可以補 0，代替該項。 
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 基本學習內容：AC-8-2-1、AC-8-3-1 

 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

  

(1) 計算 的結果。 

(2) 計算 的結果。 
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 基本學習內容：AC-8-2-1、AC-8-3-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

◎多項式減法運算 

 
 

解： 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 橫式： 

  3 2 3 2(5 7 3 6) (4 2 3)x x x x x x+ + + − + + +  

 3 2= (5 4) (7 2) (3 1) (6 3)x x x− + − + − + −  

 3 2= 5 2 3x x x+ + +  

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(7) 計算 的結果。 

直式減法： 
     

 05 x3 ＋07 x2 ＋03 x ＋06 

－) 04 x3 ＋02 x2 ＋01 x ＋03 

 01 x3 ＋05 x2 ＋02 x ＋ 3 

將結果記為 3 25 2 3x x x+ + +  

在第(7)題中，我們利用直式計算兩多項式相減時，將 

兩個 x
3項係數相減， 3(5 4)x− ； 

兩個 x
2項係數相減， 2(7 2)x− ； 

兩個 x項係數相減， (3 1)x− ； 

兩個常數項相減， (6 3)− ，再將各項結果相加。 

表示 3 2 3 2(5 7 3 6) (4 2 3)x x x x x x+ + + − + + +  
3 2= (5 4) (7 2) (3 1) (6 3)x x x− + − + − + −  

所以兩多項式相減時可以記錄成同類項合併，得到 x的各次方單項

式相加運算。 
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 基本學習內容：AC-8-2-1、AC-8-3-1 

 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

 
 

 解： 

 
  
 直式減法： 
   

     

   4x3 ＋  5 x2 ＋(-7) x ＋(-2) 

－)    6x3 ＋(-4) x2 ＋(-3) x ＋(-5) 

  (-2)x3 ＋ 09 x2 ＋(-4)x ＋ 3 

 將結果記為-2x3+9x 2－4x +3 

   

 

  

 橫式：   

  3 2 3 2[4 5 ( 7) ( 2)] [6 ( 4) ( 3) ( 5)]x x x x x x+ + − + − − + − + − + −  

 3 2= (4 6) [5 ( 4)] [( 7) ( 3)] [( 2) ( 5)]x x x− + − − + − − − + − − −  

 3 2= ( 2) 9 ( 4) 3x x x− + + − +  

  
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(8)請完成下列多項式直式減法，並計算結果： 
     

   4x3 ＋  5 x2 ＋(-7) x ＋(-2) 

－)    6x3 ＋(-4) x2 ＋(-3) x ＋(-5) 

  

 請用橫式計算記錄的過程與結果。 

在第(8)題中， 
3 2 3 2(5 7 3 6) [( 2) +( 1) 5 ( 4)]x x x x x x+ + + − − − + + −  

 3 2=[5 ( 2)] [7 ( 1)] (3 5) [6 ( 4)]x x x− − + − − + − + − −  

表示兩多項式相減時可以記錄成同類項合併，得到 x的各次方單項

式相加運算。 
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 基本學習內容：AC-8-2-1、AC-8-3-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

 

 
 解： 

 

 直式減法： 
     

     2 x2 ＋ 03x ＋ 6 

－)      (-3) x2 ＋   0 ＋(-5) 

     05 x2 ＋  3x ＋ 11 

 

 將結果記為 5 x2+3x +11 

 

 橫式： 

 2 2(2 3 6) [( 3) ( 5)]x x x+ + − − + −  

 2=[2 ( 3)] 3 [6 ( 5)]x x− − + + − −  

 2= 5 3 11x x+ +   

 

 

 

 

 

 

 
 

 
解： 
  

 

2 2

2 2

2

[ ( 2) ( 3)] ( 2 3)

[1 ( 2) ( 3)] (1 2 3)

(1 1) [( 2) ( 2)] [( 3) ( 3)]

0

x x x x

x x x x

x x

+ − + − − − −

= + − + − − − −

= − + − − − + − − −

=

 

 因為 
2 2[ ( 2) ( 3)] ( 2 3) 0x x x x+ − + − − − − = ， 

 所以 2 2( 2) ( 3) 2 3x x x x+ − + − = − − 。 

 

(9) 請計算 的結果。 

(10) 與 是否相等？ 

 與 是否相等？ 

在第(9)題中，我們發現多項式 2[( 3) ( 5)]x− + − 缺了 x 項，所以寫成
2 2[( 3) 0 5] [( 3) 0 5]x x x− + + = − + + 。 

如果進行兩多項式直式減法運算時，遇缺項可以補 0，代替該項。 
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 基本學習內容：AC-8-2-1、AC-8-3-1 

 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

 
  

 

2 2

2 2

2

[( 1) ( 1) ( 1)] ( 1)

[( 1) ( 1) ( 1)] ( 1 1 1)

[( 1) ( 1)] [( 1) ( 1)] [( 1) ( 1)]

0

x x x x

x x x x

x x

− + − + − − − − −

= − + − + − − − − −

= − − − + − − − + − − −

=

 

 因為 2 2[( 1) ( 1) ( 1)] ( 1) 0x x x x− + − + − − − − − = ， 

 所以 2 2( 1) ( 1) ( 1) 1x x x x− + − + − = − − − 。 

 

 

 
 

 
解： 

     3 2 3 2( 1) [( 4) ( 3) 5 6]x x x x x x+ + + + − + − + +  

  3 2 3 2=(1 1 1 1) [( 4) ( 3) 5 6]x x x x x x+ + + + − + − + +  

  3 2=[1 ( 4)] [1 ( 3)] (1 5) (1 6)x x x+ − + + − + + + +  

  3 2=( 3) ( 2) 6 7x x x− + − + +  

  3 2= 3 2 6 7x x x− − + +  
 

 

 

 

從第(10)題發現：  
2 2( 2) ( 3) 2 3x x x x+ − + − = − − ，表示 2 ( 2) ( 3)x x+ − + −  

為了省略括號，可簡記為 2 2 3x x− − 。 
2 2( 1) ( 1) ( 1) 1 1 1x x x x− + − + − = − − − ，表示 2( 1) ( 1) ( 1)x x− + − + −  

為了省略括號，可簡記成 21 1 1x x− − − ； 
2 21 1 1 1x x x x− − − = − − − ，表示 
21 1 1x x− − − 中的 21x− 簡記成 2x− ， 1x− 簡記成 x− ， 

但常數項 1− 不能再簡記。 

(11)計算 的結果。 

計算 的結果。 

說說看， 與

的結果相等嗎？ 
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 基本學習內容：AC-8-2-1、AC-8-3-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

  將 3 2 3 2( 1) (4 3 5 6)x x x x x x+ + + − + − −  改記為 

   3 2 3 2(1 1 1 1) [4 3 ( 5) ( 6)]x x x x x x+ + + − + + − + −  

  3 2=(1 4) (1 3) [1 ( 5)] [1 ( 6)]x x x− + − + − − + − −  

  3 2=( 3) ( 2) 6 7x x x− + − + +  

  3 2= 3 2 6 7x x x− − + +  
  

  因為 3 2 3 2 3 2( 1) [( 4) ( 3) 5 6] 3 2 6 7x x x x x x x x x+ + + + − + − + + = − − + + ， 

   3 2 3 2 3 2( 1) (4 3 5 6) 3 2 6 7x x x x x x x x x+ + + − + − − = − − + + ， 

  所以
3 2 3 2 3 2 3 2( 1) [( 4) ( 3) 5 6] ( 1) (4 3 5 6)x x x x x x x x x x x x+ + + + − + − + + = + + + − + − −  

 

 
 

 

 

解： 

 方法一、 

 2 2(3 +2 1) (5 4 6)x x x x− − − −  

 2 2=(3 +2 1) ( 4 5 6)x x x x− − − + −  

 2 2=(3 +2 1) [( 4) 5 ( 6)]x x x x− − − + + −  

 2=[3 ( 4)] +(2 5) [( 1) ( 6)]x x− − − + − − −  

 2=7 3 5x x− +  
 

從第(11)題發現： 
3 2 3 2 3 2 3 2( 1) [( 4) ( 3) 5 6] ( 1) (4 3 5 6)x x x x x x x x x x x x+ + + + − + − + + = + + + − + − − ，

表示 3 2 3 2[( 4) ( 3) 5 6] (4 3 5 6)x x x x x x− + − + + = − + − − ，也就是說 

減去 3 2(4 3 5 6)x x x+ − − 可記為加上 3 2[( 4) ( 3) 5 6]x x x− + − + + 。 

 

另外， 3 2 3 2(4 3 5 6) [4 3 ( 5) ( 6)]x x x x x x+ − − = + + − + − 的各項係數與
3 2[( 4) ( 3) 5 6]x x x− + − + + 的各項係數互為相反數， 

例如：4和 ( 4)− ，3和 ( 3)− ， ( 5)− 和 5， ( 6)− 和 6。 

 

如果 P為多項式， 
3 2( )P ax bx cx d− + + +  可記為 3 2[( ) ( ) ( ) ( )]P a x b x c x d+ − + − + − + − ，表示 
3 2 3 2( ) [( ) ( ) ( ) ( )]P ax bx cx d P a x b x c x d− + + + = + − + − + − + − 。 

 

(12)計算 的結果。 
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 基本學習內容：AC-8-2-1、AC-8-3-1 

 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

 方法二、 

 2 2(3 +2 1) (5 4 6)x x x x− − − −  

 2 2=(3 +2 1) ( 4 5 6)x x x x− − − + −  

 2 2=(3 +2 1) [4 ( 5) 6]x x x x− + + − +  

 2=7 3 5x x− +  
 

 
 

解： 

 3 3 2( 2 1) (3 4 5)x x x x+ − − − +  
3 3 2=(1 0 2 1) (3 4 0 5)x x x x+ + − − − + +  
3 3 2=(1 0 2 1) [( 3) 4 0 ( 5)]x x x x+ + − + − + + + −  

3 2= 2 4 2 6x x x− + + −  
 

 

 
 

 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

  

(13)計算 的結果。 

(1)計算 的結果。 

(2)計算 的結果。 
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 基本學習內容：AC-8-2-1、AC-8-3-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 
(1)根據題目的多項式，於空格內填入適當的數： 

 

多項式 2x 項係數 x項係數 常數項 

3 7x +     
22 4 9x x− + +     

23 15x +     

5−     

 

(2)將多項式 3 22 7 5x x x− − − + 依升冪排列，並寫出結果。 

 

 

(3)將多項式 2 36 4 2x x x− + − 依降冪排列，並寫出結果。 

 

 

(4)計算 2 2(5 3 6) ( 2 4 9)x x x x+ + + − + + 的結果。 

 

 

(5)計算 2 3 3(2 5 6) (6 4 2 )x x x x− + + + + 的結果。 

 

 

(6)計算 2 2(4 2 6) ( 2 3 9)x x x x− − − − + + 的結果。 

 

 

(7)計算 2 2(2 6) (9 2 3 )x x x− − − + 的結果。 

 

 

(8)已知有一多項式 A與 2 4 5x x+ − 的和為 23 7 9x x− − + ， 

請問多項式 A為多少？ 
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