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 基本學習內容：NC-7-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

學習內容： 

N-7-2  質因數分解的標準分解式：質因數分解的標準分解式，並能用於求因數及倍數的問題。 

 

基本學習內容： 

NC-7-2-2 能用質因數分解法及短除法求最大公因數及最小公倍數。 

 

基本學習表現： 

NCP-7-2-2-1 理解質因數分解法，求出該兩數的最大公因數及最小公倍數。 

NCP-7-2-2-2 熟練短除法求出兩整數的最大公因數及最小公倍數。 

NCP-7-2-2-3 能將公因數與公倍數的觀念應用到生活上的相關問題。 

 

概要說明： 

◼ 基本學習內容 NC-7-2-2為 NC-7-2-1及 NC-6-2-1之後續學習概念，故學生應該已經熟悉質

因數分解法和短除法。本基本學習內容幫助學生運用短除法作質因數標準分解，及計算兩

數的最大公因數及最小公倍數。 

◼ 本基本學習內容建議「當學生都理解上述最大公因數和最小公倍數的求法後，再介紹最大

公因數和最小公倍數的關係式：(a, b) · [a, b] = ab」，其中 (a, b) 和 [a, b] 分 別代表 a, b 的

最大公因數和最小公倍數。不要只教授最大公因數求法，而以公式 [a, b] = ab (a, b) 處理 a, 

b 的最小公倍數的求法。理由為該公式只適合求兩數的最小公倍數，當求三數的最小公倍

數時，並無變通的對應公式，學生容易產生迷思概念。 

◼ 本基本學習內容不要求學生計算某整數的因數個數及「因數和」。 

◼ 本基本學習內容不介紹「輾轉相除法」求最大公因數。 

◼ 學生利用短除法直接計算三個(含三個)以上整數的最大公因 數和最小公倍數，常會計算錯

誤。究其原因，短除法計算三數的最大公因數時，短除法最後中止於「三數的最大公因數

為 1」。相對地，短除法計算三數的最小公倍數時，短除法最後中止於「任兩數的最大公因

數為 1」(三數兩兩互質)。因此，學生常混淆其短除 法的計算規則。本基本學習內容建議

解三數以上最大公因數時，學生可將三個數的因數均列出求解；亦可引導學生先找出兩數

之公因數後，再檢驗這些公因數是否也為第三數的因數，找出三數的公因數。三數以上之

最小公倍數亦然。 
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 基本學習內容：NC-7-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明： 

1. 本教材第 1~2頁為複習活動，複習因數並能從質因數連乘積找出所有因數。 

2. 第(1)題能從質因數連乘積判斷出因數 

3. 第(2)題從已知質因數連乘積找出所有因數。 

本教材提供兩個方法 

方法一: 從倆倆的因數乘積找到所有因數。 

方法二: 從質因數連乘積，找出 1與質因數，再兩個質因數相乘， 

再三個質因數相乘，直到找到所有質因數為止。 

4. 本頁隨堂練習檢驗學生能否利用質因數連乘積找出所有因數。 
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 基本學習內容：NC-7-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明： 

1. 本教材第 2~5頁的教學重點是以標準分解式判別因數與倍數。 

2. 第(1)題給定標準分解式來判斷是否為倍數關係。 

提供兩個解題方法: 

方法一: 直接將兩數相除，發現能夠整除即為倍數關係。 

方法二: 直接用指數律來判斷，為後續運用觀察次方來判斷因倍數關係墊步。 

3. 本頁隨堂練習檢查學生能否利用標準分解式來檢查倍數關係。 
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 基本學習內容：NC-7-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明： 

1. 本教材第 2~5頁的教學重點是以標準分解式判別因數與倍數。 

2. 本頁教學重點為學習利用標準分解式就能直觀判斷出因倍數關係。 

3. 第(2)題給定標準分解式來判斷是否為因數關係。 

提供兩個解題方法: 

方法一: 直接用指數律來判斷，為後續運用觀察次方來判斷因倍數關係鋪路。 

方法二: 將指數律改寫成質因數連乘積再判斷。 

4. 第(3)題給定標準分解式來判斷是否為因數關係。 

提供兩個解題方法: 

方法一: 直接用指數律來判斷，為後續運用觀察次方來判斷因倍數關係鋪路。 

方法二: 將指數律改寫成質因數連乘積再判斷。 
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教材內容說明： 

1. 本教材第 2~5頁的教學重點是以標準分解式判別因數與倍數。 

2. 本頁重點整理提醒學生，將兩數寫成標準分解式時，我們可以直觀地從指數的次方大小去

判斷因數與倍數關係。 

3. 第(4)題給定標準分解式來判斷是否為倍數關係。練習直接使用觀察次方大小，其中如果為

倍數關係，當 a為 b的倍數，則 b的質因數都是 a的質因數，且 a的每個質因數的次方大

於或等於 b相同質因數的次方。 

4. 第(5)題給定標準分解式來判斷是否為因數關係。練習直接使用觀察次方大小，其中如果為

因數關係，當 a為 b的因數，則 a的質因數都是 b的質因數，且 a的每個質因數的次方小

於或等於 b相同質因數的次方。 

5. 本頁隨堂練習讓學生練習直觀判斷因倍數關係。 
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 基本學習內容：NC-7-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明： 

1. 本教材第 2~5頁的教學重點是以標準分解式判別因數與倍數。 

2. 第(6)題給定 a的標準分解式，找出 a的倍數與因數。 

3. 第(7)題給定 36與 36的標準分解式，找出 36的所有因數。 

本教材提供兩個方法解題 

方法一: 利用質因數連乘積，分別列一個、兩個、三個、四個質因數相乘所構成的因數， 

讓學生學習如何從分解的數的概念學習因倍數關係。 

方法二: 利用指數型式，讓學生學習從指數 1次到最高次，找出所有包含的因數。 

4. 本頁隨堂練習為 112年數學會考試題第 9題，檢測學生能否理解兩數的因倍數關係。 
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本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

 

  



 

13 

 基本學習內容：NC-7-2-2 
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教材內容說明： 

1. 本教材第 6頁的教學重點是複習國小的因倍數應用問題分析。 

2. 本題給定一張長方形的紙，要分割成一樣的正方形，需要分析邊長與正方形邊長為因數關

係，再利用短除法找出兩邊長的公因數得出答案。 

3. 本教材先幫助學生分別從長邊與寬邊觀察，並引導用兩個算式填充題做「問題紀錄」，而得

到： 

4( ) 8

36( )









長邊分割成幾個正方形 正方形邊長＝

短邊分割成幾個正方形 正方形邊長＝
 

由此知正方形邊長是 84和 36的公因數。 
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 基本學習內容：NC-7-2-2 

 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：NC-7-2-2 
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教材內容說明： 

1. 本教材第 7~9頁的教學重點是從兩數的標準分解式找出最大公因數。 

2. 第(1)題給定兩數的標準分解式，求兩數的最大公因數。 

本教材提供兩個方法解題: 

方法一: 先將兩數改寫成質因數連乘積，發現兩數共同的質因數乘積，找出最大公因數。 

方法二: 列出兩數所有的因數連乘積，再找出最大公因數。 

歸納不同方法都能找出最大公因數。 

3. 本頁重點整理: 要找兩數的最大公因數時，可從兩數的標準分解式中，先找出共同的質因 

數，再分別由共同質因數中，取指數(次方)最小者相乘，即為兩數的最大公

因數。 
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 基本學習內容：NC-7-2-2 

 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：NC-7-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明： 

1. 本教材第 7~9頁的教學重點是從兩數的標準分解式找出最大公因數。 

2. 第(2)題給定兩數的標準分解數，找出兩數的最大公因數。 

本題提供兩個解題方法: 

方法一: 先將標準分解式改寫成質因數連乘積，觀察並找出共同的質因數， 

再寫成最大公因數。 

方法二: 從兩數的標準分解式中，先列出他們的共同質因數，每一個共同質因數取次 

方最小者，然後再相乘，得到兩數的最大公因數。 

3. 本題重點整理得出標準分解式觀察法，以利學生更有效率解題。 

利用本例題練習老師重點整理的觀察法學習解題。 
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本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：NC-7-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明： 

1. 本教材第 7~9頁的教學重點是從兩數的標準分解式找出最大公因數。 

2. 第(3)題，提供兩組數，以標準分解式表示兩數的最大公因數。 

第一小題提供兩數中，有一數需要先化成標準分解式，再利用觀察法解題。 

第二小題提供兩數已是標準分解式，再一次熟悉透過觀察指數大小來找出最大公因

數。 

3. 本頁隨堂練習讓學生從兩數找出最大公因數並以標準分解式表示。 
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本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：NC-7-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明： 

1. 本教材第 10頁的教學重點是複習國小的因倍數應用問題分析。 

2. 本題給定學生利用長 84 公分、寬 36 公分的長方形卡片排成一個大正方形圖案布置會場，

要求學生找出正方形邊長。 

3. 教師可先幫助學生分別從長邊與寬邊觀察，並引導用兩個乘法算式填充題做「問題紀錄」，

而得到： 

84 =( )

36 ( )






長的片數 正方形邊長

寬的片數= 正方形邊長
 

「積是被乘數的倍數」，因此正方形邊長是 84和 36 的公倍數。 
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 基本學習內容：NC-7-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明： 

1. 本教材第 11~14頁的教學重點是從兩數的標準分解式找最小公倍數。 

2. 第(1)題給定兩數的標準分解式，求兩數的最小公倍數。 

本教材先將兩數改寫成質因數連乘積，找出兩數共同的質因數乘積，再加上剩餘的質因數

連乘積，找出最小公倍數。 

透過標準分解式、質因數分解式與短除法歸納出找最小公倍數的方法。 

3. 本頁重點整理，要找兩數的最小公倍數，可先求出兩數的標準分解式，再針對兩數的每一

個質因數，取指數(次方)最大者相乘，即為兩數的最小公倍數。 
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 基本學習內容：NC-7-2-2 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明： 

1. 本教材第 11~14頁的教學重點是從兩數的標準分解式找最小公倍數。 

2. 第(2)題給定兩數的標準分解數，找出兩數的最小公倍數。 

本題提供兩個解題方法: 

方法一: 先將標準分解式改寫成質因數連乘積，觀察並找出共同的質因數， 

再將乘上剩下的質因數，寫成兩數的最小公倍數。 

方法二: 從兩數的標準分解式中，先列出他們的所有質因數，每一個共同質因數取次方最大 

者，然後再相乘，得到兩數的最小公倍數。 

3. 本題重點整理得出標準分解式觀察法，以利學生更有效率解題。利用本例題練習老師重點

整理的觀察法學習解題。 
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本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明： 

1. 本教材第 11~14頁的教學重點是從兩數的標準分解式找最小公倍數。 

2. 第(3)題提供兩組數，以標準分解式表示兩數的最小公倍數。 

第一小題提供兩數中，有一數需要先化成標準分解式，再利用觀察法解題。 

第二小題提供兩數已是標準分解式，再一次熟悉透過觀察指數大小來找出最小公倍數。 

3. 本頁隨堂練習讓學生從兩數找出最小公倍數並以標準分解式表示。 
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教材內容說明： 

1. 本頁為小試身手。 
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國民中學 

學生學習扶助教材 7 年級數學 

教育部國民及學前教育署 編 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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