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 基本學習內容：NC-8-5-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

學習內容： 

N-8-5等差級數求和：等差級數求和公式；生活中相關的問題。 

備註：不處理「已知級數和反求首項、項數或公差」。 

 

基本學習內容： 

NC-8-5-1 等差級數求和。 

 

基本學習表現： 

NCP-8-5-1-1 認識等差級數的名稱與意義，
1 2 3

S
n n

a a a a= + + + + 。 

NCP-8-5-1-2 理解等差級數
n

S 的和之公式為 1 2

2
n

a a
S n

+
=  ， 

其中
1

a 、
n

a 為原等差數列之首項及第 n項。 

NCP-8-5-1-3 能用等差級數解決生活中的問題。 
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 基本學習內容：NC-8-5-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

概要說明： 

◼ 本基本學習內容 NC-8-5-1 為 NC-8-4-1 之後續學習概念，學生應該已認識等差數列及一般

項公式。 

 

◼ 本基本學習內容教學的重點在於幫助學生認識等差級數的意義並求出等差級數和。 

因此，本基本學習內容教材分成兩個部分： 

1.複習等差數列。 

2.等差級數求和。 

 

◼ 本基本學習內容限制等差級數中各項數字為整數，可以安排遞增及遞減之數列，且等差數

列之公差不宜過大，以 10 以內為原則。

 

◼ 本基本學習內容僅使用 1 2

2
n

a a
S n

+
=  進行教學， 

不引入等差級數公式 1
2 1

2

[ ( ) ]
n

n a n d
S

+ −
= 。 

本基本學習內容教材分成五個部分：

1.複習等差數列。 

2.計算「公差＝1」的等差數列之和。 

使學生察覺「將等差數列顛倒相加，會變成為同數累加」。 

3.計算項數相同的兩個等差數列之和。 

使學生理解項數相同的兩個等差數列之逐項和，所成的數列仍為等差數列，且公差為原兩

個等差數列公差的和。 

4.引入等差數列第 n項公式，計算「不能直接看到項數」的等差級數和。 

5.理解等差級數和的公式為 1 2

2
n

a a
S n

+
=   

 

◼ 學生在求等差級數時常常在求項數時遇到困難，建議教師透過等差數列第 n 項公式，引導

學生計算出項數。 

 

◼ 不處理「已知級數和反求首項、項數或公差」。 

例如：等差級數3 5 7+ + + 到第 n項的和是 80，則 n＝？ 
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 基本學習內容：NC-8-5-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

 

  



 

4 

 基本學習內容：NC-8-5-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

教材內容說明： 

1. 本教材第 1頁的教學重點是複習等差數列的意義。 

2. 第(1)題給定 4個數列，要求學生判斷給定的數列是否為等差數列，如果是等差數列，寫出

它的公差。 

本教材說明如果「後項−前項」的值都為定值，就代表此數列為等差數列，定值就是公差。 

3. 本頁重點整理在說明數列中任意相鄰兩項「後項 −前項」的差都相等的數列，就是等差數

列。「後項−前項」的差就是公差，記為 d。 
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 基本學習內容：NC-8-5-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：NC-8-5-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

教材內容說明： 

1. 本教材第 2～6頁的教學重點是幫助學生算出等差級數和，為後面引入等差級數和的公式鋪

路。 

2. 第(2)題要求學生算出「公差＝1」的等差數列之和。 

本教材提供 3種解法： 

方法一：由左而右慢慢累加，得到和為 55。 

方法二：找出兩數的和是 10的算式，1+9=2+8=3+7=4+6，再加上剩下的 5，得到和為 45。 

方法三：先寫出這個等差數列，由大到小再寫一次， 

利用直式加法將原式加上新的算式，得到 9組 10相加， 

因為重覆計算，所以再除以 2，得到和為10 9 2 45  = 。 

3. 第(3)題要求學生算出「項數相同、公差不同」的兩個等差數列之和。 

本教材提供 2種解法： 

方法一：各自算出兩個等差數列的和再相加。 

方法二：利用直式加法，將兩個等差數列逐項相加，發現形成新的數列也是等差數列， 

且新的等差數列的公差＝兩個等差數列公差之和，再計算新的等差數列之和。 

⚫ 本教材提供方法二讓學生參考，教師不宜限制學生利用方法二來解題。 
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 基本學習內容：NC-8-5-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：NC-8-5-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

教材內容說明： 

1. 本教材第 2～6頁的教學重點是幫助學生算出等差級數和，為後面引入等差級數和的公式鋪

路。 

2. 本頁教師提示重點幫助學生理解下列要點： 

(1)將等差數列的每一項用加號連接起來，就稱為等差級數。 

(2)將等差級數的和算出來就稱為等差數列的和。 

(3)項數相同的兩個等差數列之逐項和所形成的數列仍為等差數列， 

而且公差為原來兩個等差數列公差的和。 

3. 本頁下方隨堂練習的評量重點是項數相同的兩個等差數列之逐項和所形成的數列仍為等差

數列，而且公差為原來兩個等差數列公差的和。 
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 基本學習內容：NC-8-5-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：NC-8-5-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

教材內容說明： 

1. 本教材第 2～6頁的教學重點是幫助學生算出等差級數和，為後面引入等差級數和的公式鋪

路。 

2. 第(4)題要求學生算出「公差＝3、不能直接看到項數」的等差級數和。 

本教材提供 3種解法： 

方法一：將每一項都寫出來，發現將頭尾兩數相加的結果都是 43，從第 1項數到最後一項發 

現有 14個數字，得到43 14 2 301  = 。 

方法二：利用數線的想法算出項數，建議教師依下列步驟幫助學生算出項數： 

步驟一：41 2 39− = 算出 41和 2的距離為 39。 

步驟二：39 3 13 = ，算出 41和 2中間有 13個線段 

步驟三：13 1 14+ = ，算出 41和 2中間有 14個數字 

得到等差數列有 14項 

再利用方法一計算總和的方式得到43 14 2 301  = 。 

方法三：利用等差數列的公式
1 ( 1)na a n d= + −  算出項數。 

將
1 2a = 、 3d = 代入公式，算出 14n = 。 

再利用方法一計算總和的方式得到43 14 2 301  = 。 
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 基本學習內容：NC-8-5-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：NC-8-5-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

教材內容說明： 

1. 本教材第 2～6頁的教學重點在幫助學生利用等差數列公式算出項數，再計算等差級數和。 

2. 本頁教師提示重點是利用 S 代表給定等差級數的和。 

教師幫助學生先用等差數列的公式算出項數，再利用下圖的方法算出 2 43 14 602S =  = ，

最後再得到 602 2 301S =  = 。 

 

 

 

 

 

 

3. 第(5)題要求學生算出「公差＝3、不能直接看到項數」的等差級數和。 

本教材提供解法步驟如下： 

步驟一：將
1 1a = 、 61na = 、 3d = 代入等差數列公式，算出 21n = 。 

步驟二：先假設等差級數和為 S，利用直式加法計算 S S+ 的值，得到 62 21S S+ =  。 

步驟三：計算 S的值， 62 21 2 651S =   = 。 
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 基本學習內容：NC-8-5-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：NC-8-5-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

教材內容說明： 

1. 本教材第 2～6頁的教學重點在幫助學生利用等差數列公式算出項數，再計算等差級數和。 

2. 第(6)題要求學生算出「公差＝4、不能直接看到項數」的等差級數和。 

本教材提供解法步驟如下： 

步驟一：將
1 7a = − 、 41na = 、 4d = 代入等差數列公式，算出 13n = 。 

步驟二：利用頭尾兩數相加的結果相同的特性，以直式加法計算 S S+ 的值， 

得到 34 13S S+ =   

步驟三：計算 S的值， 34 13 2 221S =   =  

3. 第(7)題要求學生算出「公差＝ 4− 、不能直接看到項數」的等差級數和。 

教師引導學生發現本題與第(6)題的數列呈現的順序恰好相反，只要將數列呈現的順序前後

對調，就與第(6)題一樣，故不必算出答案就知道答案為 221。 

⚫ 學生如果沒有發現本題與第(6)題數列呈現的順序恰好相反，教師可以先讓學生利用本教

材提供的解法算出答案後，再幫助學生看到數列呈現的順序恰好相反，故不必算出答案

就知道答案為 221。 

4. 本頁下方隨堂練習包含 2 個子問題，評量重點在學生能利用本教材提供解題步驟計算等差

級數的和。 
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 基本學習內容：NC-8-5-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：NC-8-5-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

教材內容說明： 

1. 本教材第 7～9頁的教學重點在引入等差級數和的公式，並利用等差級數和的公式解題。 

2. 第(8)題要求學生算出「公差＝ 3− 、不能直接看到項數」的等差級數和。 

本教材提供解法步驟如下： 

步驟一：將
1 7a = − 、 41na = 、 4d = 代入等差數列公式，算出 13n = 。 

步驟二：利用直式加法計算 S S+ 的值，得到 34 13S S+ =  。 

步驟三：計算 S的值， 34 13 2 221S =   = 。 

3. 本頁教師提示重點在引入等差級數和的公式。 

教師引導學生看到將首項
1a 、末項 na 及公差 d 依解題步驟算出 S 的結果，就得到等差級數

和的公式。 

⚫ 第(5)題～第(8)題為引入等差級數和的公式墊步。 
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 基本學習內容：NC-8-5-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：NC-8-5-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

教材內容說明： 

1. 本教材第 7～9頁的教學重點在引入等差級數和的公式，並利用等差級數和的公式解題。 

2. 第(9)題要求學生算出「公差＝4」的等差級數和。 

教師幫助學生看到
1 7a = 、 8n = 、 35na = ，代入等差級數和的公式，計算後得到 168。 

3. 第(10)題要求學生算出「公差＝5、不能直接看到項數」的等差級數和。 

學生利用等差級數和公式解題時，只找到
1 ( 3)a = − 、 42na = ，發現條件不夠。教師引導學

生利用
1 ( 3)a = − 、 42na = 代入等差數列公式先算出 10n = ，再把

1 ( 3)a = − 、
10 42a = 、 10n =

代入等差級數和的公式，計算後得到 195。 

⚫ 如果學生忘記等差數列公式求項數 n的方法，教師應要求學生複習第 4頁的第(4)題，再

回到本題。 
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 基本學習內容：NC-8-5-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：NC-8-5-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

教材內容說明： 

1. 本教材第 7～9頁的教學重點在引入等差級數和的公式，並利用等差級數和的公式解題。 

2. 第(11)題要求學生算出「公差＝5、末項未知」的等差級數和。 

學生利用等差級數和公式解題時，只找到
1 ( 6)a = − 、 20n = ，發現條   件不夠。教師引導

學生利用
1 ( 3)a = − 、 20n = 、 5d = 代入等差數列公式先算出

20 89a = ，再把
1 ( 3)a = − 、 20n = 、

20 89a = 代入等差級數和的公式，計算後得到 830。 

⚫ 教師幫助學生發現，只要等差級數和的公式中
1a 、 na 和 n缺任何一個時，都可以應用等

差數列公式計算得到。 

⚫ 本基本學習內容僅使用 1 2

2
n

a a
S n

+
=  進行教學，教師不宜強迫學生使用等差級數公

式 1
2 1

2

[ ( ) ]
n

n a n d
S

+ −
= 解題。 

3. 本頁下方小試身手要求學生算出等差級數的和，包含 4 個子問題，提供學生等差數列公式

及等差級數和公式的練習。 
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 基本學習內容：NC-8-5-1 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

國民中學 

學生學習扶助教材 8 年級數學 

教育部國民及學前教育署 編 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 


