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 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

 

  

 

連接三角形兩邊中點的線段必平行於第三邊， 

且其長度等於第三邊的一半 

 

設一直線平行於三角形的一邊，且與另兩邊相交，

則此直線把這兩邊截成比例線段 

 

若一直線把一個三角形的兩邊截成比例線段， 

則這直線必平行於此三角形的第三邊 

 

【教師用】 

基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

國民中學學生學習扶助教材 九年級數學 
本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 

教育部國民及學前教育署 編 

中華民國 112 年 8 月 
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 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

學習內容： 

S-9-3 平行線截比例線段：連接三角形兩邊中點的線段必平行於第三邊（其長度等於第三邊的

一半）；平行線截比例線段性質；利用截線段成比例判定兩直線平

行；平行線截比例線段性質的應用。 

 

基本學習內容： 

SC­9­3­1 連接三角形兩邊中點的線段必平行於第三邊，且其長度等於第三邊的一半。 

SC­9­3­2 設一直線平行於三角形的一邊，且與另兩邊相交，則此直線把這兩邊截成比例線段。 

SC­9­3­3 若一直線把一個三角形的兩邊截成比例線段，則這直線必平行於此三角形的第三邊。 

 

基本學習表現： 

SCP­9­3­1­1 三角形兩邊中點的線段長度等於第三邊的一半。 

SCP­9­3­1­2 連接三角形兩邊中點的線段必平行於第三邊。 

SCP­9­3­2­1 認識若一直線平行於三角形的一邊，且與另兩邊相交，則此直線把這兩邊截成比

例線段。 

SCP­9­3­3­1 認識若一直線把一個三角形的兩邊截成比例線段，則這直線必平行於此三角形的

第三邊。 
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 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

概要說明： 

◼ 基本學習內容 SC­9­3­1 是 SC­8­11­1 的後續學習概念，故學生應已認識梯形兩腰中點連線

長為上底與下底總和的一半。本基本學習內容幫助學生認識連接三角形兩邊中點的線段必

平行於第三邊，且其長度等於第三邊的一半。 

 

◼ 學生已經學過梯形中點連線是上底與下底總和的一半，老師可透過下底不變，上底長度趨

近於零的方式，幫助學生透過極限認識三角形兩邊中點的線段長度等於第三邊的一半，且

兩邊中點連線和底邊平行。 

 

◼ 基本學習內容 SC­9­3­2、SC­9­3­3 是 NC­7­9­3、SC­9­2­1 的後續學習概念，故學生應已認

識比與比例式，也應已認識相似三角形對應邊成比例。基本學習內容 SC­9­3­2 幫助學生理

解一直線平行於三角形的一邊，且與另兩邊相交，則此直線把這兩邊截成比例線段。基本

學習內容 SC­9­3­3 幫助學生理解一直線把一個三角形的兩邊截成比例線段，則這直線必平

行於此三角形的第三邊。 

 

◼ 教師可以透過橫線作業簿幫助學生看到平行線截比例線段。在印有橫線的筆記本上，可以

量測出被橫線分割出來的每一段都一樣長。若想分割出 a : b 只要分割出 a + b 段就可以。 

 
 

◼ 以「如圖，在 ABC 中，DE // BC， 8AD = ， 6AE = ， 3CE = 4DE = ，求DB及BC的長?」

為例。學生不易在圖中察覺 ADE 和 ABC 相似，建議教師應利用全等性質將 ADE 複製出

' ' 'A D E ，幫助學生看到 ' ' 'A D E 和 ABC 兩個三角形相似。 

 

 

 

◼ SC­9­3­3 為 SC­9­3­2 的逆定理。教師在課堂活動中可以討論 SC­9­3­3，但不評量。 

 

◼ 本基本學習中不討論三條以上 (含三條) 平行線的截比例線段的性質。 
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 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明： 

1. 本教材第 1~3 頁的教學重點是幫助學生理解平行線截比例線段。 

2. 在國小階段學生已有經驗理解等寬的平行線可將線段等分，因此本教材的鋪排先運用此概

念幫助學生認識「平行線截比例線段」，其次再依序介紹「三角形中的平行線截比例線段」，

「三角形兩邊的中點連線段必平行於底邊且長度為底邊的一半」，「三角形兩邊等比例線段

的分點連線段必平行於第三邊」。 

3. 活動一：將一線段平分成七等份。 

請老師準備一段棉線，請學生透過橫線筆記本，將一條棉線分成七等份。 

⚫ 若學生無法將棉線分成七等份，教師可先透過教學示範引導學生將棉線的一端對齊某行

上方直線，另一端對齊某行下方直線，將線段平分成數等份。 
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 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明： 

1. 本教材第 1~3 頁的教學重點是幫助學生理解平行線截比例線段。 

2. 活動二：任意線段都能平分七等份嗎? 

隨意畫另一條直線，一端對齊第一行上方直線，另一端對齊第七行下方直線，綠

色的鉛垂線會平分成七等分，任意畫一條紅色線段是否也被這些平行線平分成七

等分? 

⚫ 因為橫線筆記本的間距都等寬，所以綠色的鉛垂線會平分成七等分，隨意繪製的紅色線

段，教師解釋可被分成七等分有下列兩種方式， 

方法一：透過直尺測量被筆記本分割的每一段的長度，發現每一段都是一樣長。 

方法二：如下圖，紅色斜線與多條綠色的鉛垂線及平行線族可圍出數個三角形，可發現： 

(1)這些三角形都是直角三角形， 

(2)直角三角形的高都相等， 

(3)因為綠色的鉛垂線都平行，由同位角相等，可得到直角三角形的一個銳角都 

相等。由 AAS 全等性質，可知這些三角形都相等。 
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 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明： 

1. 本教材第 1~3 頁的教學重點是幫助學生理解平行線截比例線段。 

2. 活動三：平行線截比例線段。 

取中間六條平行線的任一條平行線分別與藍色線段與紅色線段相交於 A、B 兩點。

藍色線段及紅色線段都被分割成上下兩段。請問左邊藍色上方線段與下方線段長

度比，是否與右邊紅色上方線段與下方長度比相同? 

學生從活動一及活動二，學生已經理解任一線段皆可以被平行線平分成相同的等

份，活動三從中間取任一平行線，學生可以發現藍色上方線段與下方線段長度比

和紅色上方線段與下方線段長度比相同，皆為 4:3。 

⚫ 如果學生仍無法歸納兩邊成比例，老師可以再取其他平行線截比例線段的例子進行說明。 

3. 教師提醒框提醒平行線截比例線段性質，給定兩條直線及三條平行線，且此三條平行線與

兩條直線均相交，則此兩條直線被截的兩個線段的長度比會相等。 

如右圖，若 / / / /AD BE CF，直線
1L 與 2L 為截線，則 : :AB BC DE EF= 。 

此性質我們稱平行線截比例線段。 
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 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明： 

1. 本教材第 4 頁的教學重點是幫助學生熟練平行線截比例線段的性質。 

2. 第(1)題給定三平行線及兩截線，以及其中三段截線段長的長度，要求學生計算出另一截線

段長。 

學生透過平行線截比例線段的性質，列出比例式，再解出比例式得到答案。 

⚫ 學生若無法列出比例式來解題，教師可在圖中補上平行於 AD的等寬平行線，將 AB兩等

份、BC五等份，以活動三的方式進行解題。解題完成後教師仍需要求學生利用平行線截

比例線段的性質解題。 

⚫ 學生若無法利用比例式解題，請老師參考 NC­7­9­3 比例式的基本運算教材。 

3. 隨堂練習(1)給定三平行線及兩截線，以及其中三段截線段長的長度，要求學生計算出另一

截線段長。 
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 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明： 

1. 本教材第 5 頁的教學重點是幫助學生理解三角形中的平行線截比例線段。 

2. 有兩條直線被三條平行線所截，過 A點作一條平行線 AH 平行紅色線段DF，此線與三條平

行線交點分別為 A、G、H 。請問 :AB BC與 :AG GH 是否相等? 

由前面的平行線截比例線段，知道 : :AB BC DE EF=  

又 ADEG是平行四邊形，所以DE AG= ； 

GEFH 也是平行四邊形，所以 EF GH= ， 

所以 :AB BC = :AG GH 。 

⚫ 若學生不易理解此性質，教師也可以在教學中使用數字進行說明，例如 : 4 :3AB BC = ，

: 4 :3DE EF = ，後續再透過平行四邊形，邊長一樣進行說明。 

⚫ 教師可不透過梯形，直接對三角形進行平行線截比例線段的教學。但本教材以梯形分割

成三角形及平行四邊形的方式引入，其目的為，幫助學生建立梯形可分為一個三角形及

一個平行四邊形，此種策略可簡化許多梯形問題的解題。 

3. 教師提醒框提醒三角形中的平行線截比例線段性質，在 ABC 中， 

P、Q兩點分別在 AB與 AC 上，若 / /PQ BC，則 : :AP PB AQ QC= 。 
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 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明： 

1. 本教材第 6~8 頁的教學重點是幫助學生熟練三角形中的平行線截比例線段性質。 

2. 第(2)題包含三個子題，給定一三角形、一平行底邊的截線，以及其中三段截線段長的長度。 

子題要求學生計算出另一截線段長。 

子題要求學生判斷 :AP AB與 :AQ AC是否相等。 

子題要求學生判斷 :PB AB與 :QC AC是否相等。 

教師應要求學生利用平行線截比例線段解題。 

⚫ 教師也可以幫助學生先將 :AP PB化為最簡單整數比，也就是 : 2 :5AP PB = 。 

其次再將 :AP PB看成 2 份對 5 份，所以 :AP AB就是 2 份對 7 份，即 : 2 : 7AP AB = 。 

同理， : 5 : 7PB AB = 。 

3. 教師提醒框提醒三角形中的平行線截比例線段性質， 

在 ABC 中，P、Q兩點分別在 AB與 AC 上，若 / /PQ BC，則 

(1) : :AP PB AQ QC=  

(2) : :AP AB AQ AC=  

(3) : :PB AB QC AC=  
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 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明： 

1. 本教材第 6~8 頁的教學重點是幫助學生熟練三角形中的平行線截比例線段性質。 

2. 第(3)題給定一三角形、一平行底邊的截線，以及其中三段截線段長的長度，要求學生計算

出另一截線段長。 

⚫ 本例題主要讓學生熟練，在 ABC 中，P、Q兩點分別在 AB與 AC 上，若 / /PQ BC，則

: :AP AB AQ AC= 的性質。若學生使用 : :AP PB AQ QC= 進行解題，教師應接受，但仍應

幫助學生熟悉 : :AP AB AQ AC= 。 

 

 

3. 隨堂練習給定給定一三角形、一平行底邊的截線，以及其中一段截線段長的比例為 5:4 及

某一截線段長度，要求學生計算出指定截線段長。 
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 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明： 

1. 本教材第 6~8 頁的教學重點是幫助學生熟練三角形中的平行線截比例線段性質。 

2. 第(4)題給定一三角形、一平行底邊的截線，以及其中三段截線段長的長度，要求學生計算

出另一截線段長。 

⚫ 本例題主要讓學生熟練，在 ABC 中，P、Q兩點分別在 AB與 AC 上，

若 / /PQ BC，則 : :AQ AC BP BC= 的性質。若學生使用方法一，利用

: :AQ QC BP PC= 進行解題，教師應接受，但仍應幫助學生熟悉方法

二，使用 : :AQ AC BP BC= 來解題。 

3. 隨堂練習給定給定一三角形、一平行底邊的截線，以及其中一段截線段長的比例為 5:9 及

某一截線段長度，要求學生計算出指定截線段長。 
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 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明： 

1. 本教材第 9~10 頁的教學重點是幫助學生應用三角形中的平行線截比例線段性質。 

2. 邊長為 1 的方格紙中，有一條藍色線段 AB及一條紅色線段 AC ，

作一條平行線平行BC，分別交 AB於P點及 AC 於Q點。 

由平行線截等比例線段，我們知道 : :AP PB AQ QC= ， 

藉由計算方格紙，我們可以得到 : : 2 : 6AP AB AQ AC= = ， 

再由方格紙我們也可以計算出 2PQ = 、 6BC = ， 

所以可以進一步推得 : : : 2 : 6AP AB AQ AC PQ BC= = = 。 

⚫ 本教材先利用方格紙及直角三角形讓學生看到 : : :AP AB AQ AC PQ BC= = ， 

後續例題再進行非直角三角形性質的說明。 

3. 第(5)題包含兩個子題，給定一三角形、一平行底邊的截線、其中兩段截線段長的長度及

2PQ = 。 

子題要求學生計算出BD。 

子題要求學生判斷 :AP AB與 :PQ BC是否為相等的比。 

子題透過平行四邊形PQCD，引導學生觀察 ABC 中，利用PD與 AC 的平行線截比例線

段，得到 : :BP PA BD DC= ，再進行解題。 

子題透過長度加減計算得到兩個比相等。 
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 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明： 

1. 本教材第 9~10 頁的教學重點是幫助學生應用三角形中的平行線截比例線段性質。 

2. 教師提醒框提醒三角形中的平行線截比例線段性質，在 ABC 中，P、Q兩點

分別在 AB與 AC 上，若 / /PQ BC，則 : :AP AB PQ BC= 。 

3. 第(6)題給定一三角形、一平行底邊的截線、其中兩段截線段長的長度及

6PQ = ，要求學生計算出底邊長。 

在 ABC 中，因為 / /PQ BC，則 : :AP AB PQ BC= 。 

透過 : :AP AB PQ BC= 列出比例式解題。 

⚫ 若學生無法解題，教師應仿照第(5)題的做法，過P點做平行 AC 的直線，交BC於D點，

再進行解題。 

⚫ 此處學生常將 : :AP AB PQ BC= 的關係誤以為是 : :AP PB PQ BC= ，解題時教師應多提

醒學生注意此現象。 

必要時，可以P為中點，舉例說明： 

因為P為中點， : 1:1AP PB = ，由圖形觀察可得PQ BC ，因此 : :AP AB PQ BC 。 

4. 隨堂練習給定給定一三角形、一平行底邊的截線，以及其中一段截線段長的比例為 5:3，要

求學生計算出 :PQ AC。 

  



 

23 

 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明： 

1. 本教材第 11 頁的教學重點是幫助學生理解三角形中點連線段必平行於底邊且長度為底邊

的一半。 

2. 第(7)題包含兩個子題，給定一三角形及兩邊中點，及一條過其中一邊中點並平行底邊的直

線，子題請學生判斷中點連線段長與過其中一邊中點並平行底邊的直線是否為同一條。

子題給定三角形三邊長，要求學生計算中點連線段長。 

⚫ 本教材透過兩點決定一條直線的性質證明子題，教師不需要求學生記憶此證明。 

部分課本會利用 PQB APQ PQC =  =  ，因此B、C兩點到PQ的距離相等，故 / /PQ BC。 

⚫ 子題再應用前面的平行線截比例線段性質，得到中點連線段長是底邊的一半。 

3. 教師提醒框提醒三角形中點連線段長必為底邊長度一半的性質，在 ABC 中，P、Q兩點分

別是 AB與 AC 的中點，則: 

(1) / /PQ BC  

(2) 
1

2
PQ BC=  
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 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明： 

1. 本教材第 12 頁的教學重點是幫助學生熟練三角形中點連必平行於底邊且長度為底邊的一

半。 

2. 第(8)題給定一三角形的一邊長度及兩邊中點連線段長，要求學生計算出底邊長。 

本例題主要幫助學生熟練三角形中點連線段長必為底邊長度一半的性質，教材提供兩個方

法解題: 

方法一：透過中點連線段長必為底邊長度一半的性質解題。 

方法二：利用平行線截比例線段的性質解題。 

⚫ 若學生使用方法二，教師應接受，但仍應幫助學生熟悉方法一，利用中點連線段長必為

底邊長度一半的性質解題。 

3. 隨堂練習給定一三角形的一邊長度及底邊長，要求學生計算出中點連線段長。 
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 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明： 

1. 本教材第 13 頁的教學重點是幫助學生熟練三角形中點連線段長必為底邊長度一半。 

2. 第(9)題給定一三角形、各邊中點及其三邊長，要求學生計算出中點連線所形成的三角形周

長。 

⚫ 學生可能不易看出本題有三條中點連線段，教師可先將PQ與BC標示為紅色線段，幫助

學生看到
1

2
PQ BC= 。同理，將 PR與 AC 標示為藍色線段，QR與 AB標示為綠色線段，

幫助學生看到
1

2
QR AB= 及

1

2
PR AC= ，再進行解題。 

3. 隨堂練習給定一三角形、各邊中點及其中點連線所形成的三角形周長，要求學生計算出原

三角形周長。 
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 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明： 

1. 本教材第 14 頁的教學重點是幫助學生認識三角形兩邊等比例線段的分點連線段必平行於

第三邊。 

2. 第(10)題給定一三角形及兩邊分點截線段長比例，及一條過其中一分點並平行底邊的直線

L，請學生判斷直線 L與分點連線否為同一條直線。 

⚫ 本教材透過兩點決定一條直線的性質證明三角形兩邊等比例線段的分點連線段必平行於

第三邊，教師不需要求學生記憶此證明。 

3. 教師提醒框提醒兩邊等比例線段的分點連線段必平行於第三邊的性質，

在 ABC 中，P、Q兩點分別在 AB與 AC 上， 

若 : : :AP PB AQ QC a b= = ，則 / /PQ BC。 
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 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明： 

1. 本教材第 15 頁的教學重點是幫助學生熟練三角形兩邊等比例線段的分點連線段必平行於

第三邊的性質。 

2. 第(11)題給定一三角形及四段截線段長，要求學生判斷分點連線段長是否平行底邊。 

⚫ 一般而言，會利用本概念去解決較複雜的幾何題，對於學習扶助學生來說過於困難，故

本教材不做本概念的延伸處理。 

3. 隨堂練習給定一三角形、兩段截線段長及某段截線段比例為 3:1，要求學生判斷分點連線段

長是否平行底邊。 
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 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 
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 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

教材內容說明： 

1. 本頁小試身手針對本基本學習內容做綜合練習。 

2. 第 1 題給定三平行線及兩截線，以及其中三段截線段長的長度，做平行線截比例線段的練

習。 

3. 第 2題給定一三角形及一平行線平行底邊，要求學生做三角形中平行線截比例線段的練習。 

4. 第 3 題給定一三角形及一平行線平行底邊，要求學生做三角形中點連線段長必為底邊長度

一半的練習。 

5. 第 4 題給定一三角形及一平行線平行底邊，要求學生做三角形兩邊等比例線段的分點連線

段必平行於第三邊的練習。 
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 基本學習內容：SC-9-3-1、2、3 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 
 

 

國民中學 

學生學習扶助教材 9 年級數學 

教育部國民及學前教育署 編 

本教材著作財產權為教育部國民及學前教育署所有 

 


